Kalkulus I. kollokvium (2005. jan. 25.)

1. Definiciok, tételek

a) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény balrdl folytonos a-ban? (Mindkét definiciét
adja meg!)

b) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény értelmezési tartomanyan monoton csok-
ken6?

¢) Mondja ki az inverzfiiggvény differencialhatésdgarol szolé tételt!

d) Mit ért azalatt, hogy az f fliggvény Bolzano—Darboux tulajdonségu az (a, b)
intervallumon?

e) Mondja ki a konvergens sorozatok hdnyadosardl szolé tételt!

f) Mondja ki a konvergens sorozatokrél sz6l6 méasodik egyenlStlenségi tételt! (Ami-

kor azt tessziik fel, hogy a > b.)

2. Kotelezo bizonyitas

Fogalmazza meg és bizonyitsa be a Cauchy-féle konvergenciakritériumot!

3. Esszé

Fliggvény inverze. (Definicid, invertalhat6sag, invertalhatosag és monotonitas kap-

csolata, folytonossag, differencidlhatésdg, példék, ... )

4. Feladatok
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c) Tekintsiik az f(x) := P fliggvényt. Hatédrozza meg az f fliggvény ér-
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telmezési tartomanyat és értékkészletét, jellegzetes limeseit. Vizsgalja a fliggvény

folytonossagat és monotonitasat, vazlatosan dbrazoljal

(d) Differencidljuk az aldbbi fiiggvényeket:
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