Kalkulus I. kollokvium (2005. jan. 21.)

1. Definiciok, tételek

a) Mit ért azalatt, hogy az f fliggvény az a helyen differencidlhat6?

b) Mondja ki a konvergens sorozatokrol szdlé els6 egyenlStlenségi tételt! (Amikor
azt tessziik fel, hogy a,, > b,.)

c) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény hatérértéke a —oo-ben (7 (Mindkét definiciét
adja meg!)

d) Mondja ki a hanyadosfiiggvény folytonossagardl szol6 tételt!

e) Mondja ki az intervallumon monoton és folytonos fiiggvény inverzérdl szélé
tételt!

f) Mondja ki a Cauchy-féle konvergenciakritériumot!

2. Kotelezo6 bizonyitas

Bizonyitsa, hogy az (1+1)™ és (1+ )" " sorozatok konvergensek és hatérértékiik
megegyezik!

3. Esszé

Intervallumon folytonos fliggvények (definicid, Bolzano—Darboux tulajdonsag, a
korlatos zart intervallum esete .. .)

4. Feladatok

a) lim v2n(vn +3—vn —2)
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b) lim (2 — z)8 T
N e +e " o . PR
c) Tekintsiik az f(z) := ——— fliggvényt. Hatdrozza meg az f fliggvény ér-
et —e
telmezési tartoméanyat és értékkészletét, jellegzetes limeseit. Vizsgélja a fiiggvény

folytonossagat és monotonitasat, vazlatosan dbrazoljal

(d) Differencidljuk az aldbbi fiiggvényeket:
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