Kalkulus I. kollokvium (2004. januar 16.)

1. Definiciok, tételek

a) Mit ért azon, hogy egy fliggvény hatarértéke a-ban co? (Mindkét definiciét adja
meg. )

b) Mit ért azon, hogy egy fiiggvény monoton csokkens?

¢) Mondja ki a Cauchy-féle konvergenciakritériumot!

d) Mondja ki a folytonos fliggvény inverzérol szolé tételt!

e) Mit ért azon, hogy egy fiiggvény differencidlhaté a-ban ?
)

f) Mondja ki a folytonos fliggvények fokozatos valtozas tulajdonsagarol szolo tételt!

2. Kotelez6 bizonyitas

Bizonyitsa be, hogy ha egy fiiggvény folytonos egy korlatos zart intervallumon,

akkor ott egyenletesen folytonos!
3. Esszé

A konvergens sorozatok (definicié; monotonitds; korlatossdg; miiveleti és egyenl6t-

lenségi tételek; .. .)

4. Feladatok

sinn

a) limn—>00(n(n2+1) T (n2+1T)L(3n+1))

(b) lim, oo (24)*

r—1

(c) Tekintsiik az f(x) = y/logy(x — 3) — log, (z — 5) fiiggvényt. Hatdrozzuk meg:
Az f értelmezési tartomanyat és értékkészletét, az értelmezési tartomany végpont-
jaiban az f hatarértékét. Hol folytonos az f fliggvény? Monoton-e az f fiiggvény?

Készitsiink abrat.

(d) Differencidljuk az aldbbi fiiggvényeket:

f(z) = arcsin(1 — x) + v2x — 22,
(

g(z) = e (3sin 3z — cos 3z) + et e,



