Kalkulus I. kollokvium (2003. januar 23.) [P]

1. Definicidk, tételek (6x4 pont)

a) Mit ért azalatt, hogy az f fliggvény a-ban balrdl folytonos? (mindkét definicid!)
b) Mondja ki az inverzfiiggvény differencidlhatésdgardl szdlé tételt!

c) Mit ért azalatt, hogy az f fliggvény értelmezési tartoménydn monoton névekedé?
d) Mondja ki a Bolzano-Weierstrass tételt!

e) Definiélja a 2 fliggvényt!

f) Mit ért azalatt, hogy az a, sorozat —oo-divergens?

2. Kotelezd bizonyitas (11 pont)

Bizonyitsa be, hogy az (1 + %)n és (1 + %)HH sorozatok konvergensek és hatarértékiik mege-
gyezik!

3. Esszé (20 pont)

Intervallumon folytonos fiiggvények (Definicié, Bolzano-Darboux tulajdonsig, a korldtos és zdrt
intervallum esete...)

4. Feladatok
a) lim [%—f—i—?—i——&—% (10 pont)

n—oo

b) lim ';’:7¢_ V2L (10 pont)

c) Allapitsa meg az értelmezési tartomanyat és értékkészletét az

s x—1

flz)=3-

3 —x

fiiggvénynek. Hol folytonos f? Vizsgalja meg a jellegzetes limeszeket. Mit lehet mondani a
fliggvény monotonitdsarél? Készitsen dbrat a vizsgdlat végén. (14 pont)

d) Hatdrozza meg az
fx) = el

fliggvény értelmezési tartomanyat és értékkészletét. Készitsen abrat. Hol invertalhato a figgvény?
Mi az inverzfiiggvény képlete? Hatdrozza meg az inverzfiiggvény derivaltjanak képletét! (11 pont)

J6 munkét!



