Kalkulus I. kollokvium (2003. januar 22.) [P]

1. Definicidk, tételek (6x4 pont)

a) Mit ért azalatt, hogy o € R az a,, sorozat torlédési pontja?

b) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény hatdrértéke —oo-ben ¢? (mindkét definicid!)
c) Mit ért azalatt, hogy az f figgvény differencidlhdnyadosa a-ban ¢?

d) Mondja ki (a szamsorozatokra vonatkozd) Cauchy-féle konvergenciaritériumot!
e) Mondja ki a szigortian monoton, folytonos fiiggvény inverzérél szol6 tételt!

f) Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvénynek a-ban lokélis minimuma van?

2. Kotelezd bizonyitas (11 pont)

Bizonyitsa be, hogy ha egy fliggvény folytonos a korldtos és zart [a,b] intervallumon, akkor ott
egyenletesen is folytonos!

3. Esszé (20 pont)

Egyenl6tlenségi tételek konvergens és co-divergens sorozatokra.

4. Feladatok
a) lim [1—%—1—%—%—1—...4—%} (10 pont)

n—oo

b) 1inr(1) 2=2¢2 (10 pont)

xr—

c) Allapitsa meg az értelmezési tartoményat és értékkészletét az

z+1
3 —x

flz) =3+
fiiggvénynek. Hol folytonos f?7 Vizsgilja meg a jellegzetes limeszeket. Mit lehet mondani a
fiiggvény monotonitdsdrdl? Készitsen dbrat a vizsgdlat végén. (14 pont)

d) Hatdrozza meg az
f(z) = In(—2” + 52 — 6) — 2

fliggvény értelmezési tartomanyat és értékkészletét. Készitsen abrat. Hol invertalhato a figgvény?
Mi az inverzfiiggvény képlete? Hatérozza meg az inverzfiiggvény derivaltjanak képletét! (11 pont)

J6 munkat!



