Kalkulus I. kollokvium (2003. januar 8.) [P]

1. Definicidk, tételek (6x4 pont)

a) Mit ért azalatt, hogy f(z) — oo, hax — a+ 0 ? (mindkét definicid!)

b) Definidlja egy szdmhalmaz supremumdt!

¢) Mit ért azalatt, hogy az f egyenletesen folytonos < a,b >-n?

d) Mondja ki a folytonos fliggvény inverzérél szol6 tételt!

e) Mit ért azalatt, hogy az f figgvény differencidlhdnyadosa a-ban ¢?

f) Mondja ki a fokozatos véltozasrdl sz6l6 tételt!

2. Kotelezd bizonyitas (11 pont)

Hatérozza meg a sinz és az arcsin z fliggvények differencialhanyados-fiiggvényét!
3. Esszé (20 pont)

Sorozatok torléddsi pontjai. (Definicié, Bolzano-Weierstrass tétel, nem korldtos sorozatok esete,
lim és lim, ... )

4. Feladatok

iy 16 Vni—24 Vn248
3)7}1_,120 16 Vn1—-20 Vn2+4 (10 pont)

b)lim Chl;& (10 pont)

Tr—

c) Allapitsa meg az értelmezési tartomanyat és értékkészletét az

2
f(l‘) = eo/(d—a?) _

fiiggvénynek. Hol folytonos f? Vizsgalja meg a jellegzetes limeszeket. Mit lehet mondani a
fiiggvény monotonitdsdrdl? Készitsen dbrat a vizsgdlat végén. (14 pont)
d) Hol invertélhaté az

f(z) = % “ylogy(x —1)+1

fiiggvény? Hatdrozza meg az inverzfiiggvény értelmezési tartomdnyat és értékkészletét. Készit-
sen dbrat. Mi az inverzfiiggvény képlete? Hatdrozza meg az inverzfiiggvény egy adott(konkrét)
pontjdhoz tartozé érinté egyenletét! (11 pont)

J6 munkat!



