Kalkulus I. kollokvium (2002. december 27.) [P]

1. Definicidk, tételek (6x4 pont)

a) Definidljuk kétféleképpen, mit értiink azalatt, hogy egy fiiggvény folytonos a-ban.

b) Mondja ki a szigoriian monoton folytonos fiiggvény inverzérél sz616 tételt!

¢) Mit ért azalatt, hogy egy fliggvény monoton csékkens?

d) Mit ért azalatt, hogy egy fliggvény egy pontban differencidlhat6?

e) Mit ért azalatt, hogy egy fliggvény Bolzano-Darboux tulajdonsigi az < a,b > intervallumon?
f) Definidlja az arctg(z) fliggvényt!

2. Kotelezd bizonyitas (11 pont)

Bizonyitsa, hogy az 1 = 1, 2p11 = % (zn + f) (¢ > 0) sorozat konvergens! Mi a hatdrértéke?

3. Esszé (20 pont)

A oo-divergens sorozatok. Definicid, egyenlétlenségi tételek és miiveleti szabalyok.

4. Feladatok
a) lim 3n(ln(n+4) —In(n + 2)) (10 pont)

b)zli%l+ ici V;;S/g (10 pont)

¢) Hol folytonos az
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fiiggvény? Vizsgdlja meg a jellegzetes limeszpontokat. Készitsen dbrét a vizsgédlat végén. Adja
meg [ differencidlhdnyadosédnak képletét. (13 pont)

d) Hatdrozza meg az
flx)=v—-22—-62+7

fliggvény értelmezési tartoméanyét és értékkészletét. Mit lehet mondani a fiiggvény monotonitésardl?
Készitsen dbrat. Hol invertdlhaté a fiiggvény? Mi az inverzfiiggvény képlete? (12 pont)

J6 munkét!



