Neve:

Komplex&valos elemei , 2015. 04. 27.

Ugyeljen a megfelel¢ indoklasokra. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszkozok, konyvek,
jegyzetek nem hasznalhatdk, csak egy kézzel frott egy lapos képletgyiijtemény.

A feladatlapot mindenképpen adja be a dolgozattal egyiitt!

Feladatok

1. Definicié szerint (azaz a nivéhalmazok segitségével) igazolja, hogy ha f(z) mérhetd
fiiggvény, akkor f2(x) is mérhets. (4 pont)

2. Szdmolja ki az integralt (legyen z := e'®, sinx = 2% (z— %) és hasznalja a reziduumtételt).
(6 pont)

/QW dx
o 9-+3sinz

3. Legyen f(z) := Sirllz. Adja meg a fliggvény szingularis helyeit, azok tipusat és a szingu-

laris helyekhez tartozé reziduumokat. (5 pont)

4. Adjon meg olyan fiiggvényt a [0, 1] intervallumon, amely Riemann (improprius) érte-
lemben nem integrdlhat6, de Lebesgue értelemben igen, és [ f(z)dx > 0. (4 pont)

A. Definiédlja a mérhetd fiigguény fogalmét. (3 pont)
B. Hogyan konstrualtunk kilséd mértékbsl mértéket ? (3 pont)

J6 munkat!



Neve:

Komplex&valos elemei , 2015. 04. 27.

Ugyeljen a megfelel¢ indoklasokra. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszkozok, konyvek,
jegyzetek nem hasznalhatdk, csak egy kézzel frott egy lapos képletgyiijtemény.

A feladatlapot mindenképpen adja be a dolgozattal egyiitt!

Feladatok

1. Definici6 szerint (azaz a nivéhalmazok segitségével) igazolja, hogy ha f(x) egy mérheté
fliggvény, akkor sin(f(x)) is mérhetd. (4 pont)

2. Szdmolja ki az integralt (legyen z := €'®, cosx = %(z-ﬁ—%) és hasznilja a reziduumtételt).

(6 pont)
/271’ dx
o H—4cosx

3. Legyen f(z) := Sirllz. Adja meg a fliggvény szingularis helyeit, azok tipusat és a szingu-

laris helyekhez tartozé reziduumokat. (5 pont)

4. Adjon meg olyan fiiggvényt az [1,00) intervallumon, amely Riemann (improprius)
értelemben nem integralhat6, de Lebesgue értelemben igen, és [ f(z)dx > 0. (4 pont)

A. Milyen miiveletekre zart a mérhetd fiigguvények halmaza? (3 pont)

B. Definidlja a kilsé mérték fogalmat. (3 pont)

J6 munkat!



Neve:

Komplex&valos elemei , 2015. 04. 27.

Ugyeljen a megfelel¢ indoklasokra. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszkozok, konyvek,
jegyzetek nem hasznalhatdk, csak egy kézzel frott egy lapos képletgyiijtemény.

A feladatlapot mindenképpen adja be a dolgozattal egyiitt!

Feladatok
1. Definicié szerint (azaz a nivéhalmazok segitségével) igazolja, hogy ha f(z) mérhetd
fiiggvény, akkor f2(x) is mérhets. (4 pont)

2. Szdmolja ki az integralt (legyen z := e'®, sinx = 2% (z— %) és hasznalja a reziduumtételt).
(6 pont)

/QW dx
o 9-+3sinz

3. Legyen f(z) := 1?% Adja meg a fiiggvény szingularis helyeit, azok tipusat és a szin-

gularis helyekhez tartozé reziduumokat. (5 pont)

4. Adjon meg olyan fiiggvényt az [1,00) intervallumon, amely Riemann (improprius)
értelemben nem integralhatd, de Lebesgue értelemben igen, és [ f(z)dz > 0. (4 pont)

A. Definiédlja a mérhetd fiigguény fogalmét. (3 pont)
B. Hogyan konstruédltunk kilsé mértékbsl mértéket ? (3 pont)

Jé munkadt!



