7. EVKOZI DOLGOZAT
mat.tanar szak II. évf., 2006. 03. 09.

A. Feladatok

1. Abrézolja az arcsin /222 — y? fiiggvényt szintvonalaival és jellegzetes metszeteivell (7 pont)
. y . .

2. Legyen f(z,y) := arctg £, adja meg az f,/, + f,, fliggvényt! (7 pont)

3. Tekintsiik az R? sikon az r = e~%?, 0 < ¢ poldregyenletet kielégité pontok halmazat! Korlatos-e?

Nyilt-e? Zart-e? (8 pont)

4. Hatérozza meg az aldbbi fliggvények hatdrértékét az origéban (ha léteznek)! (7 + 8 pont)

2) sin(z3 + y3) b) Va2yz+1 -1

iEQ + yQ iEQ + y4
5. Hol differencidlhaté totdlisan az f(z,y) := v/x* + y* fliggvény? (8 pont)
B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Definidlja az (L linedris téren értelmezett) skaldris szorzat fogalmat!

2. Mit ért azalatt, hogy az f : R¥ — R k-véltozés fiiggvény az xo valtozd szerint parcidlisan
differencidlhaté az A € RF pontban?

3. Mondja ki a Cantor-tételt (egymésba skatulyazott zart halmazok)!
4. Mondja ki a koordinatankénti konvergencia tételt!

5. Mondja ki a korlanc tételt!

6. Mondja ki a Young tételt!

C. Tovabbi kérdések (3 X 7 pont)

1. Legyen minden n-re az A,, zart halmaz. Mit éllithatunk az |J,, A, és (),, A» halmazok zartsa-
garol?
2. Legyen
. Jx, hay raciondlis,
F.y): {O kiilonben.

Léteznek-e az alabbi hatarértékek:

lim  f(x,y); ili% < lim f(x,y)) : lim < lim f(x,y)) :

(z,9)—(0,0) y—0,z rogz. y—0 \ —0,y rogz.

3. Legyen S tetszéleges nemiires halmaz. Igazolja, hogy
0, haz=uy,
d(l’,y) _{1, hax;éy

tavolsagfiiggvény! Igazolja, hogy S minden részhalmaza nyilt halmaz!

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a B
részben! A rendelkezésre 4116 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszk6zok, konyvek,
jegyzetek nem hasznalhatdk, csak egy egy lapos, kézzel irott képletgyijtemény.

J6 munkdt!



