2. EVKOZI DOLGOZAT
mat.tanar szak I. évf., 2004. 12. 02.

A. Feladatok

1. Hatdrozza meg az f(x) := arcsin(2 — z) + log N fuggveny értelmezési tartomanyéat
és értékkészletét! (9 pont)

2. Legyen f(z) := /1% . a) Hatdrozza meg az értelmezési tartomanyt és az értékkészletet!

b) Mutassa meg, hogy a fuggveny invertdlhaté! c) Adja meg az f inverzfiiggvényét (az
inverz ET-4t és EK-6t is)! d) Abrazolja az f(f7Y) és az f~1(f) fiiggvényeket! (10 pont)

3. Szamolja ki az aldbbi hatarértékeket: (5 + 9 pont)
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(x — o0) b) (cosx +sin2z)Y/* (z — 0)

4. Legyen
21/x

r) = —.
Hol folytonos ez a fiiggvény? Adja meg a jellegzetes limeseit, vazlatosan dbrézolja! (12

pont)
B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mit jelent az, hogy az f fliggvény jobbrdl folytonos az a helyen? (Mindkét definiciét
adja meg!)

2. Mit jelent az, hogy az f fiiggvény Bolzano—Darboux tulajdonséigi a (a, b) intervallumon?
(Az (a,b) intervallum lehet nyilt vagy zart is.)

3. Mit ért azalatt, hogy egy fliggvény szigorian csckken6?

4. Mit jelent az, hogy az f fliggvény hatarértéke a —oo-ben I?7 (Mindkét definiciét adja
meg!)

5. Mondja ki a folytonos fliggvények hanyadosardl szolé tételt!

6. Definidlja az arccos x fiiggvényt!

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)

1. a) Lehet-e két nem folytonos folytonos fiiggvény Gsszege és szorzata is (egyszerre) folyto-
nos? b) Lehet-e két nem folytonos folytonos fliggvény Gsszege és kiilonbsége is (egyszerre)
folytonos?

2. Mit jelent az, hogy egy fiiggvény nem egyenletesen folytonos az (a,b) intervallumon?
(Feltessziik, hogy (a,b) C Dy.) (Pozitiv, allité formaban fogalmazza meg!)

3. Egy f figgvényrdl tudjuk, hogy R-en értelmezett és folytonos, tovdabba azt, hogy
f(x) — 2004, ha |z| — oo. Igaz-e, hogy f sziikségképpen korlatos (az egész R-en)?

Ugyeljen a megfelel$ indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat frasa kdzben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy egy lapos, kézzel irott képletgyiijtemény.

J6 munkat!



