7. EVKOZI DOLGOZAT
mat.tandr szak II. évf., 2004. 03. 09.

A. Feladatok

1. Totélisan differencidlhat6-e az origéban az f(z,y) := ¢/xy figgvény? (9 pont)
2. Legyen f(z,y) := xy + ze¥/*. Adja meg a g(z,y) ==z - f. +y- [y, — [ fliggvényt! (7 pont)

3. Tekintsiik az R? sikon az r = e¥, ¢ < 0 poldregyenletnek eleget tevé pontok halmazat. Vizsgélja
ezt a halmazt korldtossag, nyiltsdg, zartsag szempontjabdl!l (7 pont)

4. Viézlatosan abréazolja az

f(z,y) := arcsin %

fiiggvény értelmezési tartomanyat és szintvonalait! Hol folytonos a fliggvény? (8 pont)
5. Széamolja ki az aldbbi hatarértékeket (ha léteznek): (6 4 8 pont)
2 2
a) lim Y sinx + x°siny b) lim
(2,)—(0,0) Ty (2,9)—(0,0)

(1+a%y?) 75
B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Mit jelent az, hogy az f : RF — R fiiggvény folytonos az A € D ¢ pontban? (Mindkét definiciét
adja meg!)

2. Mit jelent az, hogy az f : R¥ — R fiiggvény parcidlisan differencidlhaté az az x,, valtozéja szerint
az A € Dy pontban?

3. Hogyan szamolhaté ki az irdny szerinti derivalt totalisan differencidlhaté fliggvény esetén?

4. Mondja ki a Young tételt!

5. Mondja ki a Taylor-formuldt kétvéltozds fiiggvényre! (Elég az n = 2 eset, tehdt a hibatag
harmadfoku.)

6. Definidlja a skalaris szorzat fogalmat!

C. Tovabbi kérdések (3 X 7 pont)

1. Az adott [a, b] korldtos zart intervallumon folytonos figgvények halmazan normét definidl-e az

b
1] = / ()| da

formula?

2. Igaz-e, hogy ha Y a2 konvergens sor, akkor a > “n sor is sziitkségképpen konvergens?

3. Legyen minden n-re A, nyilt halmaz. Mit allithatunk az |JA,, illetve a (A, halmazok
nyiltsagardl?

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazdsra, feltételekre a B
részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irasa kozben elektromos eszk6zok, konyvek,
jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy egy lapos, kézzel irott képletgyiijtemény.

Jé munkat!



