4. EVKOZI DOLGOZAT
mat.tanar szak I. évf., 2003. 04. 24.

A. Feladatok

1. Hatdrozza meg az alédbbi fiiggvények egy primitiv fiiggvényét! (8 +9+ 10+ 12 pont)
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2. Adjon meg rekurziv formulat az
/ x"e T dx
kiszamitdsaral (6 pont)
B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

1. Definialja egy adott fliggvény alsé integralkozelité Osszegeit!

2. Mondja ki a Newton—Leibnitz-féle formuldt (az elsé alakban, tehdt amelyben f integ-
ralhatésagat tettiik f6l)!

3. Mondja ki a integralhaté fiiggvények hanyadosanak integralhatésagardl szolo tételt!

4. Mondja ki a Darboux tételt!

5. Mondja ki a parcialis integralds formuldjat (mindkét alakban, tehat a primitiv fiigg-
vényrdl és a Riemann-integralrdl szélét is)!

6. Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény primitivalhaté az (a,b) intervallumon?

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)

1. Az f figgvényrél tudjuk, hogy [a, b]-n korlatos és alsé Gsszegeinek alsé hatdra megegyezik
fels6 Gsszegeinek felsé hatéraval. Igaz-e, hogy f az [a, b]-n szlikségképpen integralhat6?

2. Legyen

_q_
fa) = { T+
0 kiilonben.

Integrélhaté-e f az [1,2]-on?

3. Adjon meg olyan fiiggvényt, amely az z — |x — 3| primitiv fiiggvénye az egész R-en!

ha x = p/q, ahol p, q relativ prim egészek és ¢ > 0,

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat frasa kézben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem hasznélhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytijtemény.

J6 munkat!



