7. EVKOZI DOLGOZAT
mat.tanar szak II. évf., 2002. 03. 14.

A. Feladatok

1. Adja meg az f(x) := a* + y* — 2% — 2y — y? fiiggvény szélséértékeit! (7 pont)
2. Szédmolja ki az aldbbi vonalmenti integralokat: (6 + 6 pont)

dy —yd
a) /w, G: xz=cos®p, y=sin®p, 0< ¢ <7/2
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b) /(2—y)d:z:+$dy, L: x=t—sint, y=1—cost, 0 <t <27
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3. Abrézolja az integraciés tartoményt, és szamolja ki az alabbi kett6s integralokat: (745 pont)
a) // Va—x2—y2dedy, H: (z—-1)>2*+y*<1
H

x
— <y<V3z
V3
4. Szamolja ki az aldbbi kettds integralt! Abrézolja a tartomanyt, és cserélje fol az integraldsi
sorrendet! (8 pont)

b) //arctgydmdy, T:1<az>+y*<9,
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5. Integrald tényezé segitségével tegye egzaktts és oldja meg az 22 +y — xy’ = 0 differencidlegyen-
letet! (6 pont)
B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)
1. Mit jelent az, hogy egy H C R? halmaz Jordan szerint mérhets?
2. Mondja ki a Jordan-tételt!
3. Mondja ki a szukszcessziv integrélasra vonatkozd tételt!
4. Definidlja egy H C R? halmaz beosztdsat és mondja ki a kettds integralra vonatkozé Darboux-
tételt!
5. Mondja ki a gyokkritériumot! (A lim-os és a limest nem tartalmazé alakban is!)
6. Mondja ki Cauchy ekvikonvergencia-tételét!

C. Tovabbi kérdések (3 x 7 pont)
1. Igaz-e, hogy ha f : R? — R integralhat6 a [0, 1]? négyzeten, akkor Vz € [0, 1] esetén létezik az
fol f(z,y) dy integél?
2. Tekintsiik a
b Ba
/( f(a:,y)dy)dm, 0<a<b O0<a<p

ax
integralt. Transzformalja az integracids tartomanyt téglalappa! Mi lesz a transzformécié Jacobi-
determinansa?
3. Igaz-e, hogy ha Y a,, konvergens, akkor > a2 is konvergens? Igaz-e az allitas, ha azt is tudjuk,
hogy a, > 0?7

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a B
részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irasa kozben elektromos eszk6zok, konyvek,
jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy egy lapos, kézzel irott képletgyijtemény.

J6 munkat!



