6. EVKOZI DOLGOZAT
mat.tanar szak II. évf., 2001. 11. 29.

A. Feladatok
1. Legyen f(x,y) := arccos /22 — 2y%. Abrazolja a fiiggvény értelmezési tartomanyat!
Abrézolja a fliggvényt szintvonalak, jellegzetes metszetek segitségével!l (8 pont)
2. Oldja meg az alabbi differencidlegyenleteket: (10 + 8 + 6 pont)

a) wy —20°y=4y b) wy=2y—ay) o y' -4 +4y=0
3. Szamolja ki az aldbbi hatarértékeket (ha léteznek) (8 + 5 pont)

, sin(z3 + y3) :
a) lim —————— lim
(z,y)—(0,0)  T°+y (z,y)—B3) T — Y

B. Definicidk, tételek
(6 x 4 pont)

1. Definialja egy ponthalmaz torlédasi pontja fogalmat!

2. Mit jelent az, hogy az f : R? — R fiiggvény az (a, b) pontban totalisan differencialhat6?
3. Mit jelent az, hogy az f : RF — R fiiggvény az A € R* pontban folytonos? (Mindkét
definiciét adja meg!)

4. Definidlja az (L linedris téren értelmezett) skalaris szorzat fogalmat!

5. Mondja ki az A,, € R* pontsorozatokra vonatkozé koordinatankénti konvergencia tételt!
6. Mit jelent az, hogy egy H ponthalmaz korlatos és zart? (H C S, ahol S egy topologikus
tér.)

C. Tovabbi kérdések
(3 x 7 pont)

1. Igaz-e, hogy nyilt halmazok uniéja mindig nyilt? Adjon példat arra, hogy végtelen sok
nyilt halmaz metszete lehet zart!

2. Hol differencidlhaté parcidlisan az f(z,y) := +/x* + y* fliggvény?

3. Igaz-e, hogy ha egy ha egy f : R? — R fiiggvény minden irdny szerinti derivaltja
és mindkét valtozdja szerinti parcidlis derivédltja 0 valamely (a,b) pontban, akkor ott a
fiiggvény sziikségképpen folytonos?

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat frasa kézben elektromos eszkozok,
konyvek, jegyzetek nem hasznéalhatok, csak egy egy lapos, kézzel irott képletgyiijtemény.

J6 munkat!



