4. EVKOZI DOLGOZAT
mat.tanar szak I. évf., 2001. 04. 26.

A. Feladatok

1. Becsiilje (minél pontosabban) az

<1 esets T
x< - esetén cosrx1— —

-2 2
kozelité formula hibajat! (10 pont)

Hatarozza meg az alabbi fliggvények egy primitiv fiiggvényét:

l1—=x

2. 1 < ) 11 pont
v log (17— (11 pont)
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3. _— 12 pont
=11 (12 pont)

x2—1
4. P (12 pont)

B. Definicidk, tételek
(6 x 4 pont)

1. Definidlja az f : [a,b] — R fliggvény integralfiiggvényét!

2. Definidlja egy adott fiiggvény alsé integralkozelité Osszegeit!

3. Mondja ki a Darboux tételt!

4. Mondja ki a Newton—Leibniz formulét (az I. alakban, tehét amelyikben f integralhatd-
sagat tettiik fel)!

5. Mondja ki az integralhaté fiiggvények hanyadosarol szolé tételt!

6. Mondja ki a helyettesitéses integrdlas formuldjat (mindkét alakot, tehdt a primitiv
fiiggvényre és a Riemann-integralra vonatkozodt is)!

C. Tovabbi kérdések
(3 x 7 pont)

1. Legyen az f fiiggvény korlétos [a, b]-n, és tudjuk azt is, hogy als6 dsszegeinek alsé hatara
megegyezik fels6 Osszegeinek fels§ hataraval. Igaz-e, hogy f az [a,b]-n sziikségképpen
integralhat?
2. Adjon példat integralhatd, de nem primitivalhato fiiggvényre!
3. Legyen

fla) = {q/(q +1), ha x=p/q, ahol p,q egészek, (p,q) =1és q >0,

0 kiilonben.

Integrélhaté-e f az [1,2]-n?
Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a

B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat frasa kdzben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznalhatok, csak egy egy lapos, kézzel irott képletgyiijtemény.

J6 munkat!



