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Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
Bevezetés az analizisbe
(Emelt szint vizsga)

A. Feladatok
1. Adja meg az f(x) = logg(% — cos 2z) fiiggvény értelmezési tartomdanyat
és értékkészletét. Adjon meg olyan intervallumot, ahol a fiiggény invertalhatd
és adja meg az inverz-fliggvényt!
2. Szamolja ki az alabbi hatarértékeket:
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3. Konvergens-e az aldbbi sor? Vizsgélja az abszolit konvergenciat is.
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4. Hatarozza meg a kovetkezo fliggvénysorozat konvergencia-tartomanyat

és hatarfuggvényét:
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Adjon meg olyan intervallumot, ahol egyenletes a konvergencia.

(Legalabb 12 pontot el kell érni!)

B. Definicidk, tételek
1. Definidlja, hogy mit ért azon, hogy egy f fliggvénynek az xg pontban a
hatarértéke a ¢ szdm (mindkét definiciét adja meg!)

2. Mondja ki a véltakozé eldjelii sorokra vonatkozé Leibniz-kritériumot.

3. Definidlja azt, hogy egy f fiiggvény egyenletesen
folytonos egy I intervallumon.

4. Mondja ki a szamsorok konvergencidjara vonatkoz6 hanyados kritériumot.
(két alak elegendd)

5. Fogalmazza meg a konvergens sorozatok hanyadosara vonatkozo tételt.

6. Mit ért log, b-n?

(Legaldbb 14 pontot el kell érni)

C. Elméleti kérdések
1. Igaz-e, hogy ha f folytonos a (0, 1) nyitott intervallumon, akkor ott
sziikségképpen felveszi szélséértékeit?

2. Ha egy {a,} sorozatra teljestil, hogy a,, — a,—1 — 0, akkor
kovetkezik-e, hogy a, konvergens?
3. Tudjuk az f fiiggvényrdl, hogy f(z) > 0, ha x € [0, 00),
tovabba folytonos a [0, 00)-en és szigorian monoton névo.
Igaz-e, hogy akkor xlirgO f(z) = +oo.
4. Mutassa meg, hogy ha f : R — R perodikus és lim f(x) = 0, akkor f = 0.
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