90’ 2009.
Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
(Differencial és integralszamitds, emelt szint)
NV
A) Feladatok
1. Hatédrozza meg a kovetkezo integralokat!
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2. Vizsgélja az f(x) := arcsin(sin z) fliggvény differencidlhatésdgat, adja meg a derivéltat!
3. Szamolja ki a kovetkezo hatarértéket!
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4. Végezze el az

fliggvény teljes vizsgalatat!
(Legalabb 12 pontot el kell érnil)

B) Definicidk, tételek

1.

S D

6.

Mondja ki az Osszetett fiiggvény differencidldsara vonatkozé tételt!

Mondjaki a hatvanysorok differencidlasara vonatkozé tételt!

Mit jelent az, hogy a derivélt fliggvény rendelkezik a Bolzano—Darboux-féle tulajdonsaggal?
Mondja ki a Newton—Leibniz féle formulat!

Definidlja az improprius integral fogalmdt (elég a jobboldali alapeset).

Hogyan szamolhaté ki egy gorbeiv hossza az integral segitségével? (Ugyeljen a feltételekre!)
(Legalabb 14 pontot el kell érnil)

C) Elméleti kérdések

1.

Adjunk meg olyan fiiggvényt, amely egy pontban differencidlhaté, de azon kiviil sehol sem
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folytonos!

Bizonyitsuk be, hogy ha f’ korldtos a (—oo; 00) egyenesen, akkor ott f egyenletesen folytonos! (4 p)

Legyen f folytonos a [0, 1]-en, és legyen fol f?(x)dr = 0. Igaz-e, hogy az f fiiggvény sziikségképpen

konstans? (7 p)

Igaz-e, hogy ha f és g impropriusan integrélhatok az [1, co)-en, akkor az f-g is impropriusan integralhatd

ezen az intervallumon?

J6 munkat!

(Tp)
21 p

> 9p



