90’ 2009. junius 16.

Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
(Differencidl és integralszamitas)

A) Feladatok
1. Hatédrozza meg a koévetkezo integralokat!

a) / i dx; b) /:L'COSQ xdw (5p+7p)

14 24

2. Hol differencidlhaté a kovetkezo fiiggvény? Ahol differencidlhaté, ott szamolja ki a derivaltat!

f(z) = arcsin(sin z) (10 p)

3. Szamolja ki a kévetkezd hatarértéket! o

) —sinz
A T eosar 1o
4. Végezze el az f(x) = ze=®" fiiggvény teljes vizsgalatat és abrézolja a grafikont! (13 p)
(Legalédbb 12 pontot el kell érnil!) 45 p
B) Definicidk, tételek

1. Mondja ki az Osszetett fliggvény derivalasara vonatkozé tételt! (4 p)
2. Hogy sz6l a hatvanysorok differencidldsara vonatkozé tétel? (4p)
3. Mit jelent az, hogy a derivalt fliggvény rendelkezik Bolzano—Darboux-féle tulajdonsaggal? (4 p)
4. Hogy sz0l az oszcillacids kritérium? (4 p)
5. Fogalmazza meg az integralfiiggvény differencialaséra vonatkozé tételt! (4p)
6. Hogyan szdamolhaté ki egy gorbeiv hossza az integrél segitségével? (Ugyeljen a feltételekre!) (4_m
(Legalabb 14 pontot el kell érnil) 24 p

C) Elméleti kérdések
1. Adjunk meg olyan fiiggvényt, amely xo-ban differencidlhatd, de azon kiviil sehol sem folytonos! (3 p)

2. Bizonyitsuk be, hogy ha f’(x) korldtos a (—oo; 00)-en, akkor ott f egyenletesen folytonos! (4 p)
1

3. Legyen f folytonos a [0, 1]-en, és legyen [ f?(z)dz = 0. Igaz-e, hogy az f fiiggvény sziikségképpen kons-
0

tans? (7 p)

4. Tgaz-e, hogy ha f és g impropriusan integrdlhatdk az [1, 0c0)-en, akkor f - ¢ is impropriusan integrdlhatdk

ezen az intervallumon? (7 p)
21 p

> 90p



J6 munkat!

33 — 2
47— 3
61 — 4
75— 5



