90’ 2009. junius 9.

Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
(Differencial és integralszamitds, emelt szint)

A) Feladatok
1. Hatarozza meg az alabbi integrélokat:

X
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a) /COS . b) /arctg\/Edz (4p+ 8p)

2. Szémolja ki az [;* ™" sinz dz integral értékét! (9 p)
3. Hatarozza meg a kovetkezd hatarértéket:

tim_(‘cos )n (10 p)
im ( cos —=
4. Végezze el az f(x) =224+ 2 —3- {/(x + 1)? fliggvény teljes vizsgalatat! (14 p)

(Legalabb 12 pontot el kell érnil) 45 p
B) Definicidk, tételek

1. Mondja ki a Taylor-formuldra vonatkozé tételt! (4p)
2. Mondja ki az oszcilldciés kritériumot! (4p)
3. Fogalmazza meg az integralfiiggvény differencidlhatésagarol szolé tételt! (4 p)
4. Mit ért azon, hogy egy f fiiggvénynek egy pontban helyi maximuma van? (4 p)
5. Mondja ki a differencialhaté fiiggvény monoton névekedése és a derivaltja kozti kapcsolatot leird té-

tel(eke)t! (4p)
6. Mondja ki a fliggvénysorozat integralasarodl szold tételt! (4p)

(Legalabb 14 pontot el kell érnil) 24 p
C) Elméleti kérdések
1. Van-e primitiv fiiggvénye a kovetkezé fiiggvénynek a (—1, 1) intervallumon?

1
xsini,  ha z€(0,1)
= x’ ) 3
J(@) {0, ha z=0. (3 p)
2. Igaz-e az aldbbi éllitas? Ha f(xz) > 0 az [1;00) intervallumon és létezik (és véges) az floo f(z) dx integrdl,
akkor a Y f(n) sor konvergens. (4p)
n=1
3. Adjon példét olyan differencidlhaté fiiggvényre, amelynek valamely a helyen szigori (helyi) szélséértéke
van, de derivaltja nem valt elgjelet a-ban! (7T p)
4. Bizonyitsa be, hogy ha egy 6tddfoku egyenletnek 5 kiilonb6z6 gydke van, akkor a derivaltjanak pontosan
4 kiilénboz6 gyoke van! (7 p)
21 p
> 9p

J6 munkat!



