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Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
(Differencidl és integralszamitas)
(emelt szint)

A) Feladatok

1.

Hatarozza meg az alabbi integrélokat!

a) /tgz\/cos2xdx; b) /w dx b5p+7p)

em
Hatdrozza meg az f(z) := sin®x fiiggvény 0 koriili Taylor-sorat, és adja meg a konvergencia-
intervallumot! (9 p)
Hatarozza meg a kovetkez6 hatérértéket:

lim (2 — z)t& % (8 p)

r—1

4. Végezze el az f(x) := ze~® fiiggvény teljes vizsgalatét! (8 p)
5. Hatdrozza meg az ffoo ze™*" dx integral értékét! (8 p)
(Legalédbb 12 pontot el kell érni!) 45 p
B) Definicidk, tételek

1. Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvény szigorian konkév az (a, b) intervallumon? (4 p)
2. Mit ért azalatt, hogy az f és g fiiggvények linedrisan fliggdk az (a,b) intervallumon? (4 p)
3. Mondja ki a differencialhaté fiiggvény szigort monoton csokkenése és a derivaltja kozotti kapcsolatot
leir6 tétel(eke)t! (4p)

4. Mondja ki az inverzfiiggvény differencidlhatésagardl szolé tételt! (4p)
5. Definiélja az improprius integral fogalmét (elég a jobboldali alapeset)! (4 p)
6. Mondja ki a Newton-Leibniz-féle formulat! (4 p)
(Legalabb 14 pontot el kell érnil) 24 p

C) Elméleti kérdések

1.

Igaz-e, hogy ha az f+ ¢ fliggvény differencidlhaté a-ban, akkor az f és a g fliggvények is differencidlhatok
a-ban? (3 p)
Konstrudljon olyan fiiggvényt, amelyre valamely pontban egyszer differencidlhatd, de kétszer nem! (4 p)
Legyen p egy legaldbb mésodfoki polinom. Igaz-e, hogy mindig van olyan £ € [—1, 1], amelyre 2p'(£) >

p(1) — p(—1) fenndll? (7 p)
Az f : [1,00) — R fliggvényrél tudjuk, hogy az floo f(x) dz improprius integral 1étezik. Igaz-e, hogy
sziikségképpen f(x) — 0, ha © — 00? (7p)
21p

> 90p

J6 munkat!



