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Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
(Differencidl és integralszamitas)

A) Feladatok

1. Hatdrozza meg az alabbi integralokat!
3 1—2
a) [ tg xdx; b) [ zln dx (5p+7p)
1+
2. Hatédrozza meg az f(x) sin?z fiiggvény a = 0 korilli Taylor-sorat! Adja meg a konvergencia-
intervallumot! (10 p)
3. Hatarozza meg a kovetkezd hatarértéket!
lim (2 — 2)'8 % (10 p)
4. Végezze el az f(x) = ze=®" fiiggvény teljes vizsgalatat és abrézolja a grafikont! (13 p)
(Legalabb 12 pontot el kell érnil) 45 p
B) Definicidk, tételek
1. Mit ért azalatt, hogy az f fliggvény konkav az (a,b) intervallumon? (4 p)
2. Mit ért azalatt, hogy az f és g fliggvények linedrisan fiiggék az (a,b) intervallumon? (4p)
3. Mondja ki a differencidlhaté fiiggvény monoton névekedése és a derivaltja kozotti kapcesolatot leird té-
telt! (4 p)
4. Mondja ki az inverzfiiggvény differencidlhatésagardl szdlo tételt! (4p)
5. Mondja ki a folytonos fliggvények integralhatésagara vonatkozo tételt! (4 p)
6. Mondja ki a Newton-Leibniz-féle formul4t! (4p)

(Legalédbb 14 pontot el kell érni!) 24 p

C) Elméleti kérdések

1.

Igaz-e, hogy ha f + g differencidlhaté xg-ban, akkor f is és ¢ is differencidlhaté xg-ban? (Indokolja a

vélaszt!) (3 p)

Konstruédljon olyan f fiiggvényt, amelyre igaz, hogy f differencidlhaté zo-ban, de f” nem létezik xq-

ban! (4p)
b

Legyen f differencidlhaté [a, b]-n. Igaz-e, hogy [ f'(z)dz = f(b) — f(a)? (7 p)

Az f:[l;00) — R fliggvényrdl tudjuk, hogy az [ f(x)dz improprius integrél létezik. Igaz-e, hogy
1

sziikségképpen f(z) — 0, ha © — 00? (7p)

21 p

> 90p
Jé munkat!



