6. Gyakorlat - Bazis, dimenzi6

Elemi gyakorlé feladatok

1. Feladat. Dontsiik el a V' vektortér adott vektorrendszerérdl, hogy bazis-e.

a) VZRB? ( ) (1 1 1) (03172)3(17_271)5

b) V=R3, (1, —1,0),(1 ) (1,-3,-1),

c) V=R? (I, ),( 1), (1,2,0).

d) V=R* (1,-1,1,1), (o 1 2,1),(1,1,1,0),(=1,2,1,1).

2. Feladat. Adjuk meg a v vektor koordinatéit a megadott bazisban.
(1,—-1,1), bazis: (1,1,1),(1,1,0),(1,0, 0)

b) v =(1,-1,1), bazis: (1,—-1,2),(0,0,1),(1,2,3),
(1,2,1), bazis: (—1,2,1),(1 ,3), (— 1,1,1)
(1,2,1,2), bazis: (-1,1,1,0),(1,2,1,-1),(1,1,1,1),(-1,—-1,-2,-2).

3. Feladat. Legyen U; = [(1,-1,1,2),(-1,2,1,2),(1,0,1,0),(1,1,3,4)] és Uy =
[(0,1,2,4),(2,-1,2,2),(1,-1,1 2)] Héany dimenzios az Uy, illetve az Us altér?
Megegyezik-e az Uy altér az Ug altérrel?

4. Feladat. Legyen V 10 dimenziés vektortér, U; 8 dimenziés, Us 9 dimenzids altér
V-ben. Hany dimenziés lehet az Uy N Uy altér?

Szorgalmi feladatok

5. Feladat. Adjuk meg az x paraméter értékét ugy, hogy az adott vektorrendszer
NE legyen bazisa az R* vektortérnek:

a) (15 _15 07 1)? (17 17 17 O)? (_17 xz, 27 1))

b) (1,0,1,2),(-1,2,1,2),(1,0,1,0),(1,2,4,x),

c) (-1,1,0,1),(=,1,2,1),(1,2,—1,2),(1,0,1,0).
6. Feladat. Legyenek a v vektor koordinatai a vy, ..., v, bazisban: (1 as ...ay).

Igazoljuk, hogy ekkor a v, vs, ..., v, vektorrendszer is bézis, és adjuk meg benne a
vy vektor koordinatait.

7. Feladat. Legyen vyq,...,v, bazisa egy V vektortérnek. Adjunk meg olyan v
vektort, melyre a v1 + v,...,v, + v vektorrendszer nem bézis. Milyen v vektorok
esetén lesz a v + v, ..., v, + v vektorrendszer bazis?

8. Feladat. Igazoljuk, hogy a valés egyiitthatoji polinomok vektortere nem véges
dimenzids, vagyis nem adhaté meg benne véges sok vektorboél 4ll6 generatorrend-
szer.

9. Feladat. Véges dimenzios-e az (R*, @, ®) vektortér, ahol

u®dv=uv, a ®@v =107



