Diszkrét matematika I. 1. ZH 2017. oktéber 9.

Név: C csoport

Feladat: 1 2 3 4 5 6 Osszesen
Max pont: 4 5 5 4 ) 4 27

Elért pont:

A vélaszait minden esetben indokolja!
Indoklas nélkiili megoldasra nem jar pont.

1. Az itéletkalkulus eszkozeit felhasznélva formalizalja az alabbi itéletet.

,Ha megbukok kalkulusbdl, akkor marad idém dimat vizsgara tanulni, de programozasra mar nem
marad.”

Adja meg a formula tagadédsat olyan forméban, ahol negéciéjel csak itéletvéaltozdra vonatkozik.

2. Forditsa le koznapi nyelvre a kovetkezd formulat.
(V2)(O(3, %) = (Fy)(O(2,y) A O(z,y)))

A felhaszndlt predikdtum: O(z,y) : ,x osztéja y-nak” az individuumhalmaz az egész szdmok halmaza.
Adja meg a formula tagadasat olyan formaban, ahol negaciéjel csak predikdtumra vonatkozik.
3. Dontse el, hogy a kovetkezo6 allitasok igazak-e.
(a) Az a = {(a,b) € R%: |a — b| > 0} reldcié dichotom.
(b) A o= {(z,y) € R%: % = 1} reldcié szimmetrikus.
() Ad={(z,y) € R?: z < y + 2} reldci6 antiszimmetrikus.
(d) A B={(z,y) € R?: 5| x — y} relacié tranzitiv.

4. Igaz-e, hogy tetszéleges A, B, C halmazok esetén (AN B)\C)U((BNC)\ A) = (BAC)N A? Ha
igen, bizonyitsa, ha nem, akkor adjon ellenpéldat.

5. Rajzolja fel az (A, g) részbenrendezett halmaz Hasse-diagramjét, ahol

A={{1},{1,2},{1,3},{2,4},{1,2,3,4},{1,2,3,5}, Z}

és o a részhalmaz reldcid, tehdt (a,b) € p pontosan akkor teljesiil, ha a C b. Adja meg az (4, o)
részbenrendezett halmaz maximdlis, minimadlis, legnagyobb és legkisebb elemeit.

6. Adjon példét ...
(a) az {1,2,3,4,5} halmaz hdromelem osztalyozédséra.

(b) olyan {téletkalkulusbeli formuldra, melynek teljes diszjunktiv normélforméjéban 2 diszjunkciéjel
van.

(c) reldcidra, melynek tranzitiv lezdrtja megegyezik a szimmetrikus lezdrtjéval.

(d) végtelen A, B halmazokra, melyre AAB véges.

Extra feladat. Formalizdlja azt az &llitast, hogy az a,, sorozat hatarértéke 9. Tiintesse fel, hogy mik a
predikatumok, fiiggvényjelek és mi az individuumhalmaz.
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