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1. Lassuk be, hogy van olyan f : [w1]® — wy fiiggvény, amelyre

El) f(a, B) < min{a, B}, ha min{a, 5} > 0;

i) ha ap < a1 < ... < o < ... <wy, akkor sup{a; : i < w} = sup{flo, ;) :i,j <w}.

2. Adott egy korén n piros és n kék iv ugy, hogy barmely piros iv metsz barmely kék ivet.
Bizonyitsuk be, hogy van olyan pont a kéron, melyet legaldbb n szines v fed le.

3. Mutassuk meg, hogy minden n > 3 egész szamra van olyan N (n) egész, hogy teljesiil
a kovetkez6: ha P egy legaldbb N (n) elemii sikbeli ponthalmaz, melynek barmely héarom
pontja olyan valédi haromszoget hatdroz meg, mely a belsejében legfeljebb egy P-beli
pontot tartalmaz, akkor P pontjai koziil kivalaszthaték egy olyan konvex n-szog csucsai,
melynek belsejébe egyetlen tovabbi pontja sem esik P-nek.

4. Legyenek a1 < as < as pozitiv egész szamok. Bizonyitsuk be, hogy vannak olyan
x1, T2, x3 egészek, nem mindegyik 0, hogy Z?:l a;x; =0 és
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Mutassuk meg, hogy a 2/4/3 helyébe kisebb szdamot frva az &llitds nem marad igaz.

\/as + 1

5. Igazoljuk, hogy minden € > 0 szdmhoz van olyan n és vannak olyan pozitiv {a}}_,
szamok, hogy € < & < 2m — € esetén
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6. Adott a szdmegyenes felbontasa két nem-megszamlalhaté Borel halmazra. Mutassuk
meg, hogy az egyik halmaznak van olyan eltoltja, amely a masikat nem-megszamlalhaté
halmazban metszi.

7. Legyen H(D) a D = {z: |z| < 1} komplex egységkoron holomorf fliggvények tere a D-
beli kompakt halmazokon val6 egyenletes konvergencia altal megadott topologiaval ellatva.
Vezessiikk be f(z) = Y 00 anz™ esetén az S,(f,z) = Y o _samz™ jelolést. Nevezziink
egy f € H(D) figgvényt univerzélisnak, ha tetszéleges, az egységkor hataran folytonos,
komplex értékii g fiiggvényt véve, alkalmas S,,;)(f, z) részletosszegek minden A, = {z =
et 10 <t <2m—e}, e >0 fven egyenletesen approximéljdk a g fiiggvényt.

Bizonyitsuk be, hogy H(D)-nek van olyan sliri G5 részhalmaza, melynek minden
eleme univerzalis.

8. Bizonyitandd, hogy ha az f : R” — R™ leképezésre teljesiil, hogy Osszefiiggé halmaz
képe Osszefliggd és kompakt halmaz képe kompakt, akkor f folytonos.



9. Legyen M zart, irdnyithaté, 3-dimenzids differencidlhatéd sokasag, és tegyiik fel,
hogy G az M iranyitastarté diffeomorfizmusainak véges csoportja. Jelolje P, illetve @
azon M-beli pontok halmazat, amelyek stabilizatora G-nek tobb, mint egyelemii, illetve
nem-ciklikus részcsoportja. Bizonyitsuk be, hogy P Euler-karakterisztikdja oszthaté G
rendjével, tovabba, hogy a ) halmaz —2% darab G szerinti orbit egyesitése, ahol x(P)

jeloli P Euler-karakterisztikajat.

10. Akos 4, egyméstdl fiiggetlen véletlen szdmot genersl a (0,1) intervallumon egyen-
letes eloszlas szerint. Ezek koziil az egyiket megmutatja Balintnak, akinek meg kell tip-
pelnie, hogy a latott szam “széls6”-e, azaz a négy szam koziil a legkisebb vagy a leg-
nagyobb valamelyike. Van-e Akosnak olyan determinisztikus stratégidja, amely mellett
Baélint talalati valoszinlisége nem haladhatja meg az 1/2-et, akdrhogyan okoskodjék is?

November 7-én, kedden délutdn 4 érai kezdettel a Rényi Alfréd Matematikai Ku-
tatointézet Nagytermében megbeszéljiik a verseny feladatait. Az intézet cime: Budapest,
V. Reéltanoda utca 13-15.

Minden érdeklodot szivesen latunk.
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