8. feladatsor — Permutaciok

A feladatsorban az {1,2,...} halmazt N jeloli és [n] = {0,1,2,...,n — 1}.

8.1. Feladat. Adjuk meg a kovetkez6 permutaciokat paronként idegen ciklusokra
bontott alakban.

(1) p:[9] = [9], = — 5z (a feliilvonas a 9-es maradékot jeldli),
(2) v €S 1 23 45 6 7 8
TEPRTTI3 12 8546 7)
(3) i (7] > [7], 26—,
123 45 6 7 8
<4)5658’5_<4 312586 7)'

8.2. Feladat. Adjuk meg a kévetkezs S7-beli permutaciokat paronként idegen cik-
lusokra bontott alakban.

(1) ((123)(425)716721))*,

2) (1234)(157)1(2436)""",
3) (1234)(427)7(7156)",
4) (1234)(2377(31256))°7,
5) (423)(1537)71(3276))"™.

8.3. Feladat. Oldjuk meg a kovetkezd permutacio-egyenleteket (a megoldast termé-
szetesen paronként idegen ciklusokra bontott alakban kérjiik).

() 7(1234)=(341)(257), 7€ Sy,

2) 32 1)7w(123)=(1234)(576), € 57,
(1234)r=(341)(257), 7€ Ss,
(456)7r(654):(457)(1623),7r658,
3=(12345),7€8s,
:<12345),7T€S10,
41=(123456), 7€ Sho.

8.4. Feladat. Hatérozzuk meg Ss-ben, hogy melyik ciklus-tipusi permutaciobol
héany van (a ciklus-tipus a paronként idegen ciklusokra bontott alakban szerepls
ciklusok hosszaibol képzett monoton névekvs sorozat).

~~ I~ /—~
AAA,_\

3099
w

8.5. Feladat. Hatarozzuk meg Ss-ben, S7-ben, illetve Sg-ben az olyan permutaciok
szamat, melyek paronként idegen ciklusokra bontott alakjaban egy 3 és egy 4 hosszt
ciklus van.

8.6. Feladat. Hatarozzuk meg Sg azon elemeit, amelyek pontosan 1, 2, 3, illetve 4
elemet mozgatnak.

8.7. Feladat. Adjuk meg Sg Osszes olyan 7 permutéciojat, amelyre 76 = id, és 7
6-nél kisebb pozitiv hatvanyai nem identikusak.
8.8. Feladat. Adjuk meg Sg Osszes olyan 7 permutéciojat, amelyre 76 = id, és 7

6-nél kisebb pozitiv hatvanyai nem identikusak.

8.9. Feladat. Hany olyan m € Sy permutacié van, amelyre
(1) M. ={2,3,5},



8.10. Feladat.
(1) Hany olyan permutécioja van Ss-nek, amely az (% 23 ji) permutacioval ide-
gen?
(2) Van-e olyan permutéacio, amely idegen az inverzével?

8.11. Feladat.

(1) Mi az (ay az --- ay) ciklus altal mozgatott elemek halmaza?
(2) Igaz-e, hogy ha m, 0,7 € S7 paronként idegen permutaciok, akkor (wo7)® =
raloatt el

8.12. Feladat.
(1) Hany transzpozicié van Sg-ben?
(2) Héany 3-hosszusagu ciklus van Sy-ben?
(3) Héany 4-hosszusagu ciklus van Sy-ben?
(4) Héany 1-hosszusagu ciklus van Sy-ben?
(5) Hany ciklus van Sy-ben?
(6) Hany olyan permutaci6é van Sy-ben amely nem ciklus?
7) Hany n-hosszisagu ciklus van S,-ben?

(

8.13. Feladat. Hany olyan permutécié van G-ben, amelynek paronként idegen cik-
lusok szorzatara bontott alakja P alaku:

(1) G =284 P= ( )( '),

(2) G=2S5 P= ( )( '),

(3) G = 5'5’ P = ( )( . .)?

8.14. Feladat. Az alabbi allitasok koziil melyek igazak és melyek hamisak?

(1) Az identitas paros.

(2) Minden transzpozicié paratlan.

(3) Minden paros hosszu ciklus paros.

(4) Minden paratlan hosszu ciklus paros.

(5) Paros permutéciok szorzata paros.

(6) Paratlan permutaciok szorzata paros.

(7) Paros és paratlan permutéacio szorzata paratlan.
8)

Paratlan permutéciok inverze paratlan.

(

8.15. Feladat.
(1) Hany paratlan permutécié van Ss-ban?
(2) Hany paros permutacioé van Ss-ban?
(3) Hany paratlan permutécié van Si-ben?
(4) Hany paros permutacié van Si-ben?



