MBNK12: Tételsor

Mindenki kettd tételt huz. Minden tétel két részbdl all. Az elsé részben az adott definiciokat
kell tudni, precizen megfogalmazni, és mindenre példat és ellenpéldat adni. A masodik részben
egyszeri allitdsok bizonyitdsat, bonyolultabb bizonyitdsok alapvet§ gondolatmenetét kell tudni, és
az eredményeket példaval szemlélteni.
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Oszthatosag, euklideszi algoritmus

(a) Oszthatosag, legnagyobb kozos oszt6, legkisebb kozos t6bbszoros

(b) Oszthatosag alapvets tulajdonsagai, Inko(a,b) létezése (euklidesz algoritmus) és elGalli-
tasa ax + by alakban

. Relativ primek, diofantoszi egyenlet

(a) Relativ primek, diofantoszi egyenlet
(b) Euklidesz lemmaja, diofantoszi egyenlet megoldhatosaga és a megoldas altalanos alakja

. Primszamok és felbonthatatlan szdmok

(a) Primszamok és felbonthatatlan szamok
(b) Minden primszam felbonthatatlan, minden felbonthatatlan szam primszam

. A szamelmélet alaptétele

(a) a szamelmélet alaptételének és a primszamtételnek kimondasa, értelmezése
(b) Inko(a,b) - Ikkt(a,b) = ab bizonyitasa, végtelen sok primszam van, végtelen sok 4k + 1
alakd primszam van

. Linearis kongruenciak

(a) Linearis kongruenciak és kongruenciarendszerek definicioja
(b) Linearis kongruencia megoldhatdsaga és a megoldas alakja, kinai maradéktétel

. Maradékosztalyok

(a) Zp, és Z},, multiplikativ inverz, Euler-féle o-fuggveny
(b) Multiplikativ inverz létezése, Wilson tétele, p(m) kiszamitasa

[téletkalkulus és formalizéalas
(a) Itélet, logikai miiveletek, formulak, igazsagtablazat, logikai ekvivalencia, tautologia
(b) Alapvets logikai ekvivalencidk, logikailag ekvivalens formulékra vonatkozo tételek

. Itéletkalkulusbeli tagadas, teljes diszjunktiv normalforma

(a) (Teljes) diszjunktiv normalforma
(b) A tagadasra vonatkozo tétel, teljes diszjunktiv normélforma létezése és egyértelmisége

Predikdatumkalkulus és formalizilas
(a) Kvantorok, kifejezések és formulék, hataskor, szabad valtozo, logikai ekvivalencia
(b) Alapvets logikai ekvivalencidk bizonyitésa

Predikatumkalkulusbeli tagadés
(a) Interpretacio, logikai ekvivalencia, tautologia
(b) Formulék tagadésa, részformulak kicserélése

Koévetkezményfogalom
(a) Logikai kovetkezmény, premissza, konkliuzio, bizonyitasi modszerek
(b) A logikai kévetkezmény és tautologiak kapcsolata, kompaktsagi tétel kimondasa

Halmazok megadésa
(a) Halmaz, elem, Russel-paradoxon, részhalmaz, tireshalmaz, egyesités, metszet
(b) Az alapvetd tulajdonsagok kimondésa és bizonyitasa
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Halmazelméleti miiveletek
(a) Rendezett elempar, Descartes-szorzat, hatvinyhalmaz, komplementum, szimmetrikus kii-
l6nbség
(b) Halmazelméleti miiveletek tulajdonsagai, Descartes-szorzat és hatvanyhalmaz elemszama

Megfeleltetések és leképezések

(a) Megfeleltetés, indulasi és érkezési halmaz, értelmezési tartomany, értékkészlet, parcialis
leképezés, leképezés

(b) A leképezés szorzas asszociativ, leképezések szdma

Leképezések tulajdonséigai
(a) Sziirjektiv, injektiv és bijektiv leképezések
(b) Injektiv, sziirjektiv és bijektiv leképezések szorzatara vonatkozo tétel

Inverz leképezés
(a) Identikus leképezés, leképezések inverze
(b) Inverz leképezések létezése, leképerések szorzatanak inverze

Halmazok szdmossaga
(a) Halmazok elemszama, Schroder-Bernstein tétel kimondasa
(b) A szamossagra vonatkozo alapvets tételek (egyenldség, diszjunk uni6, Descartes-szorzat)

Hatvanyhalmaz szdmossaga
(a) A P(A) hatvanyhalmaz és a {0, 1} halmaz kapcsolata,
(b) Cantor-tétel bizonyitasa

Véges halmazok jellemzése
(a) Véges halmaz definicioja
(b) Veéges halmazok jellemzése injektiv és bijektiv leképezésekkel

Végtelen halmazok
(a) Megszamlalhatoan végtelen és kontinuum szamossag halmazok
(b) IN| =1Z| =1Q| és |R\ Q| = |R| bizonyitasa

Permutaciok

(a) Permutaciok, mozgatott elemek halmaza, fixpontok, idegenség, felcserélhetGség
(b) Permutaciok szama, felcserélhetéség és idegenség kapcsolata, S3 elemei

Idegen ciklusokra valé bontés

(a) Ciklus, transzpozicio, ciklus hossza
(b) Péaronkent idegen ciklusokra valé bontéas létezése és egyértelmiisége

Permutaciok paritasa
(a) Paros és paratlan permutaciok
(b) Permutaciok elGallitasa transzpoziciok szorzataként, a paritas egyértelmisége

Relaciok

(a) Relacio, reflexivitas, szimmetria, tranzitivitas, antiszimmetria, dichotomia
(b) Milyen tulajdonségok 6rz6dnek meg relaciok metszetére

Osztalyozasok

(a) Osztélyozas, elem osztalya, osztalyozashoz tartozo ekvivalenciarelécio

(b) Az osztalyozashoz tartozo ekvivalenciarelacio valoban ekvivalenciarelacio
Ekvivalenciarelaciok

(a) Ekvivalenciareldciohoz tartozo osztalyozés, leképezés magja
(b) Ekvivalenciarelaciohoz tartozd osztélyozas valoban osztélyozas, a leképezés magja ekvi-
valenciarelacio
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Részbenrendezés
(a) Reészbenrendezés, maximalis és minimadlis elem, legnagyobb és legkisebb elem
(b) Maximadlis, minimélis, legnagyobb és legkisebb elemek kapcsolata

Hasse-diagramm
(a) Fedési relacio, Hasse-diagramm
(b) A részbenrendezés és a Hasse-diagramm kapcsolata, a 3-elemii halmaz részbenrendezései

Tranzitiv lezart
(a) Tranzitiv lezart fogalma
(b) A tranzitiv lezéart elGéllitasa (metszetként és iranyitott utakkal)

Miiveleti tulajdonsagok

(a) Kommutativ, asszociativ, egységelem, elem inverze, zéruselem, disztributivitas, idempo-
tencia, elnyels (abszorptiv) tulajdonséig

(b) Az egységelem, zéruselem és az inverz elem egyértelmiisége

Csoportok definicidja
(a) Grupoid, félcsoport, monoid, csoport, elemek hatvanya
(b) Szorzat inverze, hatvanyozasra vonatkozo tételek

Elemek rendje csoportban
(a) Elem rendje, additiv és multiplikativ irdasmod
(b) a™ = a™ feltétel jellemzése o(a) segitségével

Gytiriik és testek
(a) Gytrd, test definicidja
(b) Az additiv egységelemre és a szorzat additiv inverzére vonatkozo tételek, Z,, mikor test

Héloészertien rendezett halmazok
(a) Legkisebb felss korlat, legnagyobb alsé korlat, haloszertien rendezett halmaz
(b) Minden héloszertien rendezett halmazon definidlhato egy halo

Halok
(a) Halo definicioja
(b) Minden hél6 haloszertien rendezhets



