6. feladatsor — Halmazok, megfeleltetések, leképezések

A feladatsorban R, illetve R~ jeloli a pozitiv, illetve negativ valos szamok halmazat.
Az {1,2,...} halmazt N jeloli, n pedig az {1,2,...,n} halmazt.

6.1. Feladat. Legyen

o = {(27 3)7 (27 1)7 (17 5)7 (474)7 (37 2)} C4x5
B = {(174)7 (57 3)7 (47 2)7 (37 2)7 (173)7 (274)} Cox4

(1) Hatarozzuk meg az af3 és a~! megfeleltetéseket.
(2) Hatarozzuk meg « értelmezési tartoményat és értékkészletét.
(3) Déntsiik el, hogy a, 3, illetve a ! leképezés-e.

6.2. Feladat. Dontsiik el a kovetkez§ leképezésekrsl, hogy injektivek, sziirjektivek,
illetve bijektivek-e.

(1) 1= {(174)a (27 3)7 (57 3)7 (6a 1)7 (373)7 (4>4)} C6x4,
(2) P2 = {(174)a(472)7(3?1)7(2a2)} Q4X§7
(3) w3 =1{(1,5),(2,3),(5,4),(3,1),(4,2)} €5 x 5.

6.3. Feladat. Igazoljuk, hogy tetszéleges A, B, C' halmazokra fennallnak az alabbi
egyenlGségek:

(1) (A\B)\C =A\(BUC),

(2) (ANC)N(B\C) = (ANB)\(ANCO),

(3) AA(AAB)=B.

6.4. Feladat. Igazoljuk, hogy tetszéleges A, B, C' halmazokra fennallnak az alabbi
egyenlGségek:

(1) AN(B\C) = (AN B)\C,

(2) AN(B\C) = (A\B)U(ANC),

(3) AN(BAC)=(ANB)A(ANC).

6.5. Feladat. Hatarozzuk meg az a és (8 leképezések af és Ba szorzatait. Az x
szam n-es maradékat T(™-nel jeloljiik.

(1) a:7—3,z—1T3 +1 B:4—T7,268=7"7 41,

. _§ 11),(2,3),3,1), . _Jw=1 hawpdros
(2) 04-6%4_{ (4.3).(.2.6.4) [* 737 T 040 ha o paratlan

6.6. Feladat. Legyen

Q= {(172)’ (273)7 (4’ 1)7 (2’5)7( ’ )} -
e
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(1) Hatéarozzuk meg az af3 és o' megfeleltetéseket.
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(2) Hatarozzuk meg « értelmezési tartomanyat és értékkészletét.
(3) Déntsiik el, hogy a, 3, illetve a~! leképezés-e.

6.7. Feladat. Dontsiik el, hogy a megadott részhalmazok elGallnak-e A x B alakban.
(1) {(z,y) : ¢ = 2,y tetszbleges} C R x R,
(2) {(z,y) v —y € Z} CR xR,
(3) {(17 2)7 (27 3)7 (17 3)7 (27 2)} g 4 X é'
1
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6.8. Feladat. Legyen

={(2,3),(2,1),(4,4),(3,2)} C4 x5
ﬁZHL@J 3),(2,1),(4,2),(3,1),(1,3),(2,4)} €5 x4

(1) Hatarozzuk meg az a3 és a~! megfeleltetéseket.
(2) Hatarozzuk meg « értelmezési tartomanyat és értékkészletét.
(3) Déntsiik el, hogy a, 3, illetve a~! leképezés-e.

6.9. Feladat. Legyen

o = {(273)’ (17 5)’ (374)7 (4’ 2)} C4x5H
ﬁ = {(57 1)’ (27 3)’ (1’ 3)7 (4’ 2)7 (3’ 1)’ (274)} Cox4

(1) Hatarozzuk meg az af3 és a~! megfeleltetéseket.
(2) Hatarozzuk meg « értelmezési tartoményat és értékkészletét.
(3) Déntsiik el, hogy a, 3, illetve a1 leképezés-e.

6.10. Feladat. Dontsiik el, hogy a megadott részhalmazok el6allnak-e A x B alak-
ban.

(1) {(z,y): 2S£U 3,-1<y<2}CRxR,

(@) {(z.y):a® + 4> = 1} CR xR,

@)KL@(1$(2$(1)}§AXQ

6.11. Feladat. Adjuk meg az osszes, 3-bol {a, b, c}-be mend bijektiv leképezést.

6.12. Feladat. Dontsiik el a kévetkezd leképezésekrdl, hogy injektivek, sziirjektivek,
illetve bijektivek-e.

(1) 1 =1{(1,2),(2,3),(5,3),(6,1

(2) w2 ={(1,4),(4,2),(3,1),(2,5)} €4 x 6,

(3) @3 = {(1.5), (2,3), (5,2), (3,1), (4,2)} €5 x 5.
6.13. Feladat. Mutassuk meg, hogy tetszéleges A, B halmazokra

(1) P(ANnB) =P(A)NP(B),

(2) P(AUB) 2 P(A)UP(B), de altalaban P(AU B) # P(A) UP(B).

):(5,3),(6,1),(3,3), (4,1)} € 6 x 4,
) (

6.14. Feladat. Adjuk meg az Osszes, 3-bol 2-be mend injektiv, illetve sziirjektiv
leképezést.

6.15. Feladat. Hatarozzuk meg az « és 3 leképezések af és Ba szorzatait. Az x
szam n-es maradékat z(-nel jelsljiik.

(1) a:6—4, z—zTW 41 B:4—6, z8=20 +1,
) ] (1,2),(2,4),(3,3), ) 42 ha x paros
2) a.6—>4—{ (4,1),(5, 2),(6,3) [~ p:4—6, of= x ha x paratlan

6.16. Feladat. Adjuk meg az 0Osszes, 2-b6l 3-ba mend injektiv, illetve sziirjektiv
leképezést.



