MBN411G: ABSZTRAKT ALGEBRA GYAKORLAT

ISMETLES

Dontse el, és a megadott allitas elGtt 1évs korbe tett I, illetve H betiivel jelezze,

hogy az alabbi allitasok koziil melyek igazak és melyek hamisak, és valasztasat
minden esetben egy-egy mondattal indokolja.

O (1) Ha p: R > R és ¢: R — R az a leképezés, amelyre
4r+1 hax >0,
e = z kiilonben,

>
- {33: ha x > 0,

z + 3 kiilonben,
akkor a ot leképezés bijektiv.

O @2 1+0+i)+ Q40>+ + (1+0)% =250,

(3) Az R3 vektortérben az (1,2,3) vektor elsall a (0,1,1),(1,0,1),(1,1,0)
vektorok linearis kombinéci6jaként.

(4) A komplex szamtestben mint R feletti vektortérben a {v/2, ¢, i} vektor-

rendszer lineédrisan fliggetlen minden € primitiv 2012-edik egységgyok
esetén.

(5) Ha egy vektortérben van 4-elemi linearisan fiiggetlen vektorrendszer és
van 6-elemt generatorrendszer, akkor a vektortér 5-dimenzios.
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(6) Ha egy n x n-es valoés A méatrix determinansa 0, akkor A rangja n.

(7) Ha egy véges dimenzios vektortér ¢ linearis transzforméaciojanak mat-
rixa nemelfajuld, akkor ¢ bijektiv.

(8) Ha 1+1 gydke a valos egyiitthatos f polinomnak, akkor 22 — 2z 42| f.

(9) Tetszbleges f € C[z] polinomnak a ¢ € C szam akkor és csak akkor
tobbszoros gyoke, ha f'(¢) =0

(10) Az 23 — 322 + 1 polinom irreducibilis R[z]-ben.

(11) Az 23 — 322 + 1 polinom irreducibilis Q[z]-ben.

(12) A 32® — 182 + 66622 — 36 polinom irreducibilis Q[x]-ben.

(13) Az 2* + 2 — 1 polinom irreducibilis Z3[x]-ben.

(14) A 7Z[iv/2] integritastartoméanyban 3 primelem.

(15) A Z[i] integritastartomanyban 2 — 3i irreducibilis, de nem primelem.
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Mintafeladatok az elsé zarthelyi dolgozathoz

1. Feladat. Dontse el, és a megadott allitas elstt 1évs korbe tett I, illetve H
bettivel jelezze, hogy az alabbi allitasok koziil melyek igazak és melyek hamisak.
Valasztasat minden esetben egy-egy mondattal indokolja.

O Ha egy véges dimenziés vektortér valamely linearis transzformécioja
nem injektiv, akkor nem lehet sziirjektiv sem.

O Az 1 44 komplex szdm harmadik gyoke a —1 + ¢ komplex szdmnak.

O A 62°% + 2'2 — 12 polinom irreducibilis a racionalis szamtest felett.

2. Feladat. Tudjuk (nem kell ellendrizni!), hogy a sikon (azaz az R? vektorté-
ren) az origd koriili § szogi forgatas linearis transzformacié. Adja meg ennek

a matrixat a standard bazisban.



