FELADATOK A , KOMBINATORIKA” TEMAKORHOZ

6.1. Feladat. Adjon meg egy-egy hétkoznapi példat, ahol az események szamat
(a) ismétlés nélkiili varidcioval,
(b) ismétléses varidciéval,
(c) ismétlés nélkiili kombindciéval,
(d) ismétléses kombinacioval

lehet meghatarozni.
6.2. Feladat. Hanyféleképpen allithatunk sorba 5 fekete, 3 piros és 4 zold golyot?

6.3. Feladat. Hényféleképpen helyezhetiink el nyolc embert harom szobaban, ha a
szobak egy, ketto és 0t személyesek?

6.4. Feladat. Ot didk vizsgézik. Hanyféle eredménye lehet a vizsgdnak, ha tudjuk,
hogy egy didk sem bukott meg, és a vizsgaértékelés otfokozatu?

6.5. Feladat. Egy étteremben 4 munkatars ebédel. Az étlapon 20 kiilonbo6z6 étel van
felsorolva. Hényféleképpen rendelhetnek, ha mindenki pontosan egy ételt rendel?

6.6. Feladat. A Mikulds négy gyereknek fejenként egy gylimolesot szeretne adni.
Hényféleképpen teheti ezt meg, ha a puttonyaban haromféle gytimélcs van: narancs,
mandarin és alma, és mindegyikb6l elegend6 mennyiségii? (Az azonos fajta gytimol-
csoket nem tekintjiik kiilonbozének. )

6.7. Feladat. FEgy 6 fos roplabda csapatban egy feladot és egy iitéjatékost valaszta-
nak. Hanyféleképpen lehet ezt megtenni, ha egy ember nem lehet egyszerre felad6 és
it6 is?

6.8. Feladat. Egy bizottsdgnak 7 tagja van, elnokot és elnokhelyettest valasztanak.
Hényféleképpen lehet ezt megtenni, ha a tagok egyike sem vallalhat egynél tobb fela-
datot?

6.9. Feladat. A Mikulasnak tiz rénszarvasa van, melyekbdl harom fogatot kellene
osszeallitania, hogy harom iranyba indulhassanak az ajandékokkal. Hany kiilonboz6
modon teheti ezt meg, ha az elsé szankoé elé 2, a masodik elé 3, a harmadik elé pedig
5 rénszarvast kell befognia?
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6.10. Feladat. Egy iizletben 6tféle szaloncukrot lehet kapni: kokuszos, vajkaramel-
las, zselés, gumicukros és marcipanos iziit. Hanyféleképpen lehet tiz szaloncukrot va-
sarolni, ha minden szaloncukorbdl van legalabb tiz?

6.11. Feladat. Hényféleképpen valaszthatunk 30 darabot 100, 200 és 500 forintos
bankjegyekbdl, ha feltételezziik, hogy mindegyikbdl van legalabb 30 darab?

6.12. Feladat. Egy futballcsapatban 1 kapus, 3 hatvéd, 5 kozéppalyas és 2 csatar
van. A 15-tagu keret felhasznaldsaval hanyféle osszedallitast hirdethet a kapitany, ha
minden jatékos minden poszton jatszhat?

6.13. Feladat. Egy turistacsoport egy varos 20 nevezetességét szeretné meglatogatni
4 nap alatt. Hanyféleképpen tehetik ezt meg, ha 1 nap alatt akdr az Osszes nevezetesség
megtekinthetd, és szamit az, hogy egy adott napon milyen sorrendben tekintik meg a
latnivalokat?

6.14. Feladat. Osszesen 15 kiilénboz6 csomagot kell hizhoz vitetniink 4 kézbesitével.
Héanyféleképpen oszthato szét a munka, ha egy kézbesito akar 15 csomagot is elbir?

6.15. Feladat. Hanyféleképpen helyezhetiink el 15 kiilonboz6é konyvet egy 7-polcos
szekrényben, ha barmelyik polcon elfér mind a 15 konyv?

6.16. Feladat. Egy 30 f6s osztalyban 16 lany és 14 fia van. Az osztalyfonok 8 lanyt
és legaldbb 13 fitut szeretne elkiildeni egy tornaversenyre. H&anyféleképpen teheti ezt
meg, ha csak az szamit, hogy kik mennek a tornaversenyre?

6.17. Feladat. Hat 6vodéas és ot iskolas gyerek koziil szeretnénk ugy kivalasztani
négy gyereket, hogy legalabb két évodas legyen kozottiik. Hanyféleképpen tehetjik ezt
meg?

6.18. Feladat. Az ajandékboltban 6tféle mesekonyv, 6tféle csokoladé és Gtféle jaték
kaphat6. Hanyféleképpen vasarolhat egy sziilé gyermekének 4 kiilonbozé ajandékot
ugy, hogy pontosan 2 mesekonyv legyen koztiik?

6.19. Feladat.

(a) Hanyféleképpen huzhatunk ki egy csomag francia kartyabdl négy olyan lapot,
amelyek koziil pontosan két lap szine megegyezik?

(b) Hanyféleképpen huzhatunk ki négy olyan lapot, amelyek kézott pontosan két
szin fordul el6?

6.20. Feladat. Husz lada arubdl 15 lada els6 osztdlyt, a tobbi masodosztalyd. Hany-
féleképpen valaszthatunk ki 5 ladat gy, hogy legfeljebb 2 masodosztalyu legyen koz-
tik?



FELADATOK A , KOMBINATORIKA” TEMAKORHOZ 3

6.21. Feladat. Egy kollégiumi szobdban hérom didk lakik. Ot tényérjuk, hat villdjuk
és hét késiik van (természetesen mind kiilonb6z6). Hényféleképpen terithetnek meg
maguknak, ha mindannyian egy-egy tanyért, villat és kést kapnak?

6.22. Feladat. A Mikuldsnak 18 db ajandék maradt a puttonyaban: 8 db kiilénb6z6
csokoladé, 6 db kiilonb6z6 szaloncukor és 4 db kiilonbozé gytimoles. Héanyféleképpen
tud osszedllitani 3 mikuldscsomagot, ha mindegyikbe egy-egy csokolddét, szaloncukrot
és gylimolcsot szeretne rakni?

6.23. Feladat. Hényféleképpen festhetiink ki n szobat 3-féle szinnel, ha minden szint
legaldbb egyszer felhaszndlunk?

6.24. Feladat. Az 6t6s lotton 90 szambdl 5 szamot hiuznak ki. Hényféle 3-talalatos
szelvény lehetséges? (Egy szelvényen 1-t6l 90-ig szerepelnek a szamok, melyek koziil a
fogadé 6tot jelol meg.)

6.25. Feladat. Hanyféleképpen véalaszthato ki 4 lap a 32-lapos magyar kartyabol tugy,
hogy a kivalasztott lapok koziil legaldbb az egyik dsz vagy kirdly legyen? (A magyar
kartyaban négyféle szin és szinenként nyolcféle lap van: hetes, nyolcas, kilences, tizes,
alsé, f61s6, kirédly és ész.)

6.26. Feladat. Héanyféleképpen iiltetheti le Héfehérke a hét torpét egy padra tugy,
hogy Tudor és Morgé ne iiljon egymas mellett?

6.27. Feladat. Az a,b,c, d, e, f betiik permutaciéi kozott hany olyan van, amelyben
az a, b, c betlik nem egymads mellett allnak? (Bérmely kett6 allhat egymés mellett, de
mind a hdrom mér nem!)

6.28. Feladat. Hanyféleképpen lehet 5 (egyforma) fehér és 6 (egyforma) zold golydt
ugy sorbarendezni, hogy két fehér ne keriiljon egymés mellé?

6.29. Feladat. Hanyféleképpen lehet 8 (egyforma) piros, 5 (egyforma) fehér és 6
(egyforma) z6ld golyét gy sorbarendezni, hogy két piros ne keriiljon egymas mellé?

6.30. Feladat. Hanyféle olyan ,;sz6” képezhet6é a kombinatorika szé betliib6l, mely-
ben nem 4ll egymés mellett két

(a) massalhangzd,

(b) maganhangzd?

6.31. Feladat. Van 2 sarga, 3 fehér és 1 lila golyénk. Hanyféleképpen allithatunk
Ossze ezekbol egy 5 golyobdl allé sorozatot?

6.32. Feladat. Hanyféle sorrendben haladhat at a forgdajton egy 8 hazasparbdl allé
tarsasag, ha a hazastarsak kozvetleniil egymas utan mennek?
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6.33. Feladat. Ot hézaspéar foglal helyet egy kerek asztalnal. Hanyféleképpen helyez-
kedhetnek el, ha a hdzastarsak egymés mellett akarnak tilni? (Két elhelyezkedést akkor
és csak akkor tekintiink azonosnak, ha mindenkinek ugyanaz a bal-, illetve jobboldali
szomszédja.)

6.34. Feladat. Ot hézaspar foglal helyet egy kor alakd asztalngl. Hanyféleképpen
helyezkedhetnek el, ha a hazastarsak egymas mellett akarnak iilni, de sem két férfi, sem
két n6 nem iilhet egymés mellé.

6.35. Feladat. Hény olyan 3-mal oszthaté nyolcjegyt szam van, amely csak 1-es és
2-es szamjegyekbol all?

6.36. Feladat. Hany olyan legalabb kétjegyli természetes szam van, amelyben a
szamjegyek szigorian csokkend sorrendben kovetik egyméast?

6.37. Feladat. Egy szorakozohelyen 18 férfi és 13 né van. Hanyféleképpen alakithat-
nak 6 tancospart, ha a parok tagjai kiilonb6z6 nemitiek?

6.38. Feladat. Mi lesz z'® egyiitthatéja az (1422 —2*)!2 polinomban a hatvanyozas
elvégzése és a rendezés utan?

6.39. Feladat. Hatarozza meg a kovetkezd Osszeget (hozza zart alakra):

(5) +5(0) +5(2) 7o remen(().

6.40. Feladat. Hatarozza meg a kovetkezo Osszeget (hozza zart alakra):

B 6,6,

1 3 n+1’

12

6.41. Feladat. Mutassuk meg, hogy

n+1 n n—1 n\’ n+1\/n—-1
— =r — .
r+1 r r—1 r r+1/\r—1
6.42. Feladat. Hét bardtom van. Egy héten keresztiil minden nap ugy akarok kozii-

lilk meghivni harmat, hogy ne legyen két napon azonos tarsasag, de senkit se hivjak
meg minden nap. Hanyféleképpen tehetem ezt meg?




