Elemi matematika 3. - MTN424g
A NEVEZETES KOZEPEK KOZOTTI EGYENLOTLENSEGEK 7 TAGRA

1. Feladat. Igazoljuk, hogy A, < Q,.
Otlet. Probalkozzunk teljes indukcioval.
2. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a; (i = 1,2,...,n) pozitiv, akkor
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3. Feladat. Igazoljuk, hogy ha z,y, z pozitiv, és 2% +y*> + 2? = 1, akkor
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4. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a,b,c > 0 és abc = 1, akkor
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Otlet. x = be tipusa helyettesitésekkel a Nesbitt-egyenlétlenseget kapjuk, ahol H, < A,
Osszefiiggéssel is dolgozhatunk.

5. Feladat. Hatarozzuk meg az f(x) = vx — 24++/22 — 74++/18 — 3z fliggvény maximumat.
Otlet. A, < Q,,.
6. Feladat. Az z,y, 2 pozitiv szdmokra 2% + y? + 22 = 3 teljesiil. Bizonyitsuk be, hogy
2% 12V 425 > 6.
7. Feladat. Igazoljuk, hogy ha xy,xs,..., 2, > 0, akkor
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Otlet. Legyen a = 1 + 29 + . .. + a,, majd H, < A,.

8. Feladat*. Tgazoljuk, hogy ha n pozitiv természetes szam, akkor

Un+Yn+ {/n—Yn<2- Yn.

Otlet. Hasznaljuk a szamtani és az n-edik hatvanykozép kozotti egyenlétlenseget.

GEOMETRIAI EGYENLOTLENSEGEK ES SZELSOERTEK FELADATOK

9. Feladat. Igazoljuk, hogy ha egy derékszogi haromszog befogéi a, b, € Z, és az atfogdhoz

tartoz6 magassaga m, akkor
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Otlet. Bizonyitsuk majd hasznaljuk, hogy m = TR

m

10. Feladat. Egy egység oldali szabalyos n-szog egy P bels§ pontja a sokszog oldalaitol
rendre dy, ds, ..., d, tavolsdgra van. Igazoljuk, hogy
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11. Feladat. Hatarozzuk meg az 50 cm keriiletii egyenls szari haromszogek koziil azt, amely-
ben minimalis az oldalakra irhaté négyzetek teriiletének Gsszege.

12. Feladat. Hatarozzuk meg a d = 2-1/3 testatloju téglatestek koziil a maximalis térfogatit.

13. Feladat. Adott élosszegii téglatestek koziil melyiknek a
(a) térfogata,

(b) felszine

a legnagyobb?



