Elemi matematika 3. - MTN424g
,,JATEKOS” EGYENLOTLENSEGEK

BECSLESEK: KONSTANSSAL, MINIMALIS/MAXIMALIS TAGGAL, ...

1. Feladat. Igazoljuk, hogy

) \/6 +1/6 4+ V6 + V6 < 3. Milyen ,mélyebb” matematikai osszefiiggés van az ilyen tipusi

egyenl6tlenségek mogott? Hogyan tudunk hasonloalkat kitalalni? Elesithetd a becslés?

b) \/12+\/12+\/ﬁ+\/20+ 20+\/2_0+\/3o+\/30+\/%<15.

(c) \/100 + \/99 +...vV2++/1 < 11. (Igaz-e az egyenlstlenség 100-on ,tal” is? Meddig?)

2. Feladat. Altaldnositsunk, talaljunk ki hasonl6 feladatokat. (Ezt az elvarast a tovabbiak-
ban is minden feladattipus kapcsan tartsuk szem el6tt.)

3. Feladat. Igazoljuk, hogy

()\/_+f+ +\/_1>n,han>1,n€N.
()\/_ \/_ \/ﬁ>\/ﬁ7han>1,n€N.

4. Feladat. Igazoljuk, hogy ha n > 1,n € N, akkor

() 1 n 1 . n 1 >1
a o — > =
n+1 n+2 on = 2’
(b) + L +... .+ L >13
n+1 n—+ 2 2n 24

(c) (2n)! < (n +n)”.
5. Feladat. Mutassuk meg, hogy ha az a, b, ¢ pozitiv szamokra

1 1 1
Gtbte> — 4t —,
ab  be

akkor koziiliik valamelyik szam legalabb 1.

«KOMAL C. 1532.»
TELESZKOPIKUS OSSZEGEK

6. Feladat. Igazoljuk, hogy ha n € N*, akkor

1 1 1
()ﬁ+2_2+ +ﬁ<2,

1 1 1 1
b) -+ P
()12+22+ +n2 n

TELJES NEGYZETTE KIEGESZITES, SZORZATTA ALAKITAS ...

7. Feladat. Igazoljuk, hogy

(a) > +0>+1>ab+a+b,
2+ +2x —4y+5>0,

(c) 22 4+ y* + 22 > zy + yz + 2z,
)

3
a2+b2+02+12a+b+c,
2 2 2
(e) a*+b°+c Zl-
(a+b+c)? 3
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8. Feladat. Oldjuk meg az 522+ y? — 4xy +24 < 10x — 1 egyenl6tlenséget a valos szampéarok

halmazan.

9. Feladat. Igazoljuk, hogy minden pozitiv valos szamparra

10. Feladat*. Oldjuk meg a kovetkezd egyenlStlenséget:
zt — 423 + 822 — 8z < 96.

11. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a, b, ¢ pozitiv, akkor
(a) a®+b* > a*b + b%a,
(b) a* + b* > ab(a® + b?),
s oo a3 3
(c) a®+b* < " + -

«KOMAL C. 1534.»

«KOMAL C. 1476.»

«KOMAL C. 1444 .»

12. Feladat*. Hatérozzuk meg az f(z) = 2* 4+ 62° + 112? 4 62 fiiggvény minimumés.

13. Feladat*. Mutassuk meg, hogy ha a, bsc valamely egységnyi keriiletd haromszog oldalai,

akkor )
a® + b2 + & + dabe < 3

«KOMAL B. 4667.»



