Elemi matematika 3. - MTN424g
EGYENLOTLENSEGEK RENDEZESI TETELRE

Definicié: Az ay,a,...,a, ésa by, by, ..., b, szamsorozat azonosan rendezett/ellentétesen
rendezett, ha minden 1 <14, j <n,i# j-re a; < a;-b6l kdvetkezik, hogy b; < b;/b; > b;.

Tétel (Rendezési-tétel, Sziics Adolf egyenlGtlenség): Ha az aj,as,...,a, és a
b1, bs, ..., b, sorozatokra pi,po,...,pn a by, bo, ..., b, egy permutacidja, akkor a;p; + asps +
...+ a,p, akkor maximalis/minimalis ha a1, as, . .., a, és p1,ps, ..., p, azonosan/ellentétesen
rendezett.

1. Feladat. Igazoljuk a rendezési tételt.

2. Feladat. Igazoljuk, hogy ha z,y, z pozitiv, akkor
1 1 1 1 1 1
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3. Feladat. Igazoljuk, hogy ha z,y, z pozitiv, akkor
Yy +yz + 2x 2 /Y2 + yvzxr + 2/Ty.

4. Feladat. Igazoljuk, hogy ha z,y, z pozitiv, akkor
Ty Yz 2w
—+ =+ —2r+y+=z
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5. Feladat. Igazoljuk, hogy ha z,y, z pozitiv, akkor
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6. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a, b, ¢ pozitiv, akkor

1+1+1<1\/3+1 c+1 a
a3 B 3" a3Va BVbL 3\ c

7. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a, b, ¢ pozitiv, akkor
a? N b? N c? - a+b—|—c.
b+c¢c a+c a+b— 2
8. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a, b, ¢ pozitiv, akkor

a N b n c >3
b+c¢ Vec+a a+b 2

9. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a, b, ¢ pozitiv, akkor
a4+ b+ A S atbte
a?+b024+c2 - 3
10. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a, b, ¢ pozitiv, akkor
a® + b? n b2 + 2 N c?+a®
2c 2a 2b
11. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a, b, ¢ pozitiv, akkor
a® + 0%+ A > a®Vbe + b \/ca + A\ab.
12. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a, b, ¢ pozitiv, akkor
abc(a+b+c) <a*+ b+t
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13. Feladat. Igazoljuk, hogy ha ¢; > 0, (i = 1,2,...,n), akkor
9 1 1 1
n“<(ag+c+...+c)|—+—+...+—|.
1 C Cn
14. Feladat. Igazoljuk, hogy ha a, b, ¢ pozitiv, akkor
(aabbcc>3 Z (abc)“+b+c.

15. Feladat. Igazoljuk, hogy ha xq,xs,..., 2, és a y1,vs, ..., Yn, pozitiv, ellentétesen rende-
zett szam n-esek, akkor

Y1 + TaYo + ...+ Ty, < \/x%%—x%—i—...—l—x%- \/y%—i—yg—i—...—l—yfb.
16. Feladat. Igazoljuk, hogy A, > G,,.



