Algebra és Szamelmélet gyakorlo feladatok
2018-19. 1. felév

Ha a megadott kérdésekre igenl6 a valasza, akkor adjon meg egy
példat (ill. rovid indoklast), ha nemleges, akkor adjon ellenpéldat,
vagy indokolja meg valaszat.

1. Kérdés. Van-e olyan z komplex szam, amelyre Rz = 1, és |z —i| =
37

2. Kérdés. Léteznek-e olyan z, w komplex szamok, amelyekre |z+w| =
2| + [w]?

3. Kérdés. Igaz-e tetszbleges z € C és n € N esetén, ha \/nz-nek van
valos értéke, akkor z is valos szam?

4. Kérdés. Igaz-e, hogy ha z primitiv nyolcadik egységgyok, akkor
22018 is primitiv nyolcadik egységgyok? Mi a helyzet, ha a kitevs 2019?
5. Kérdés. Igaz-e, hogy ha z primitiv 12-edik egységgyok, akkor 25 =
—17

6. Kérdés. Igaz-e, hogy tetszbleges R gytirii és a,b € R esetén —(ab) =
(—a)b?

7. Kérdés. Igaz-e, hogy minden egységelemes gytirtiben 1 + 1 # 07
(Itt 1, ill. 0 a multiplikativ, ill. additiv egységelemet jeldli.)

8. Kérdés. Igaz-e, hogy minden integritastartomany test?

9. Kérdés. Van-e olyan egységelemes gytri, amelyben végtelen sok
egység van?

10. Kérdés. A Zos és Zgyy gytirtik koziil melyikben van zérusosztd?

11. Kérdés. Létezik-e olyan f € Q[z] polinom, amelynek /2 kétszeres
gyoke?

12. Kérdés. Létezik-e olyan valos egyiitthatos polinom, amelynek @
gyoke, de —i nemM

13. Kérdés. Létezik-e olyan 6todfoki valos egyiitthatos polinom, amely-

nek pontosan 3 (nem valés) komplex gyoke van?

14. Kérdés. Létezik-e olyan f € R[z] 6todfoka polinom, amelynek 6
komplex gyoke van?

15. Kérdés. Igaz-e, hogy ha az f|inC[z]| polinomnak nincs valos gyoke,
akkor konstans polinom?

16. Kérdés. Igaz-e, hohy ha f € C[z] irreducibilis C 5616tt, akkor R
folott is az?

17. Kérdés. Létezik-e olyan 2018-adfoki polinom, amely irreducibilis
R folott? Es Q folott?
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18. Kérdés. Létezik-e olyan R {6lott irreducibilis polinom, amelynek

van valos gyoke?

19. Kérdés. Létezik-e negyedfokt irreducibilis polinom a Z, mtest
folott?

20. Kérdés. Igaz-e, hogy minden f, g € Zy[x] polinomra, ha f|g és
glf, akkor f = g7

21. Kérdés. Létezik-e olyan f € R[z| polinom, hogy In.k.o.(f, 2> —
1)=2-17

22. Kérdés. Igaz-e, hogy minden f € C[z] polinomnak végtelen sok
osztdja van?

23. Kérdés. Léteznek-e olyan f # g € R[z]| polinomok, hogy minden
c € Rre f(c) =g(c)?

24. Kérdés. Igaz-e minden f € Q|x] legalabb masodfoki polinomra,
hogy ha f irreducibilis Q f6l6tt, akkor nincs valés gyoke?



