Név: o Osszpontszam:

Algebra és szamelmélet
2. zarthelyi megoldésa
(2017. 11. 24.)

1. Feladat. (3 pont)

Igazak-e a kovetkezd allitasok. Vélaszat réviden indokolja.
(A) Ha n > 2 egész, akkor ¢(n) paros.
(M) Igaz. A fiiggvény gyenge multiplikativitasa miatt a ¢(n) =
H(pf — pfi_l) p; prim szorzatban csak akkor nincs péaros ténye-
z6, ha n = 2, de ezt kizartuk.
(B) Minden mod 35 redukalt maradékrendszer 25 elemd.
(M) Hamis, mert ¢(35) = 24, azaz a redukalt maradékrend-
szerek 24 elemtek.
(C) A 90z = 18 (mod 138) linearis kongruencia nem oldhato
meg,.
(M) Hamis, mert In.k.0.(90, 138) = 6.

2. Feladat. (3 pont)
Adja meg a

27Tx +3ly =5
diophantoszi egyenlet 0sszes megoldasat.
(M) x = -9+ 31k, y=8—27k, k € Z.

3. Feladat. (3 pont)
hatarozza meg 2'% utols6 két szamjegyét.

(M) 2100 = 450 45=1024 = 94 (mod 100). 24% = 24 (mod 100) és igy
2100 — 450 = 2410 — 13824% . 24 = 24* (mod 100) = 76 (mod 100)

4. Feladat. (4 pont)
Hatérozzon meg olyan u,v € R[z] polinomokat, amelyekre fu + gv =
In.k.0.(f,g), ha

f=2"+3* + 2 + 22 + 30+ 1, ésg=a"+22° + 2+ 2.
M) f(-D)+g(z+1)=a+1.

5. Feladat. (4 pont)
Oldja meg az fu + gv = 1 egyenletet a Zs[z] polinomgytirtben, ahol

f=a?43z+1 é g=2>+222+4x+2.
(M) f(z?+ 4z +1) + g(dz) = 1.
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6. Feladat. (3 pont)
Hatarozza meg az

112
449
Legendre szimbolum értékét.
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