Alkalmazott statisztika
3. feladatsor: merdleges vetités

1. Adjunk példat X, Y normélis eloszlasa véletlen valtozokra, melyekre X 4+ Y nem normélis
eloszlasa.
Ez mutatja, hogy ez egyiittes normalitas sokkal tobb, mint a valtozoénkénti normalitas.

2. Legyen H = R*, k > 1. Igazoljuk, hogy (x,) = Ele x;y; belss szorzat!

3. Legyen L? a négyzetintegralhato véletlen valtozok Hilbert-tere. Legyenek X, X, Xo,
... fiiggetlen standard normaélisok, és legyen (a,) determinisztikus sorozat. Igazoljuk, hogy
S, =Y, a;X; pontosan akkor Cauchy-sorozat L?-ben, ha Y %, a? < occ.

4. Az (Y, X, X2) véletlen vektor varhato érték vektora m = (2,0, 1), kovarianciamatrixa
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Hatarozzuk meg az «, 3,7 értékeket, melyekre az E ((Y —aX; — BXs — V)Q) varhato érték
minimaélis!

5. Adjuk meg az R? téren az x = y egyenesre torténd merdleges vetités matrixat!

6. Tekintsiik az y = (1/4,1/4,1)7, x; = (1,0,1/4)T, xo = (0,1,1/4)T vektorokat R? téren.
Milyen «, 8 € R értékekre lesz a y — ax1 — x5 vektor hossza minimalis?

7. Legyen (Y, X1,...,X%)" ~ Nppi1(m,X). Hatarozzuk meg azt a linearis ¢t : R — R
fliggvényt, mely minimalizalja a

E(Y —t(X1,...,Xp))?

kifejezést. Igazoljuk, hogy ugyanez a t fiiggvény maximalizalja (a linearis fiiggvények kozott)
a
COI‘I‘(Y, t(Xl, ey Xk))

korrelacids egytitthatot!



