2. ZH MINTAFELADATOK LINEARIS ALGEBRA 2023/2024. TAVASZI FELEV

04 0.2

1. Feladat. Az A = (0.6 0.6

) matrix egy két dgazatra bontott gazdasag raforditasi matrixa. Dontse el, hogy

miikodOképes-e a gazdasag, valamint allapitsa meg, hogy mekkora brutté kibocsatas tartozik a d = (g) vektorral
megadott netté kibocsatashoz. (x pont)

04 0.2
0.6 0.6
hogy a v = (1 2) arvektorral szamolva mely dgazatok lesznek nyereségesek. Ha a gazdasdg miikodoképes, de
nem nyereséges mindkét agazat, akkor adjon meg olyan arvektort, hogy mindkettd nyereséges legyen. (x pont)

2. Feladat. Az A = < > matrix egy két dgazatra bontott gazdasag raforditasi matrixa. Vizsgalja meg,

3. Feladat. Dontse el, hogy a v vektor eleme-e az R* vektortér U alterének. Amennyiben v € U, akkor &llitsa
el6 a v vektort az U alteret generalé vektorok linearis kombinacidjaként.

(a) V= (1»2)5)2)7 U= [(_1)0)132)»(031)332”;
(b) V= (23032)2)7 U= [(1»1»])2))(1»1»230))(1»230)0))(130»0)8)]~
(x pont)

4. Feladat. Hatédrozza meg az R* vektortér aldbbi vektorrendszereinek rangjit, és déntse el, hogy linedrisan
fiiggetlen, generdtorrendszer, illetve bazis-e az R* vektortérben.

(a) (2,-3,-2,3),(1,-2,-1,0),(-1,2,1,-2),(0,1,0,—3);
(b) (1,2,3,4),(2,3,4,1),(3,4,1,2),(4,1,2,3).
(x pont)

5. Feladat. Déntse el az a valés paraméter fiiggvényében, hogy a V = R* vektortér aldbbi vektorrendszere
linedrisan fiiggetlen, generdtorrendszer, illetve bazis-e az R* vektortérben.

(1,-1,2,3),(2,-1,3,7),(1,-1,a* + a,4), (1,-1,2,a* + 2)
(x pont)
6. Feladat. Hatarozza meg az R* vektortér U alterének dimenzidjat, valamint adjon meg benne bézist.
(a) U=[(—4,-1,1,-3),(5,4,7,12),(1,1,2,3), (2,1,1,3)];
(b) U=1[(1,0,1,0),(1,1,2,3),(1,4,5,8),(5,8,13,21)].

(x pont)
7. Feladat. Adja meg a v vektor koordindtasorat a V vektortér megadott bazisdban:
(a) V=R? v=(1,3), bazis: (—2,3),(1,0);
(b) V=R3 v=(3,0,1), bézis: (1,—-2,1),(3,0,—1),(3,3,3).
(x pont)

8. Feladat. Hatarozza meg az aldbbi matrixok rangjat, valamint adjon meg benniik egy maximalis méretl
nemnulla aldeterminanst:

1T -1 2 1T -1 2
) A=|2 -2 4|; ) B=[2 1 1
-3 3 —6 -1 5 —6

(x pont)



9. Feladat. Hatdrozza meg az A matrix rangjat az a valés paraméter fiiggvényében.

10. Feladat. Adjon meg bazist a kovetkez6 homogén linearis egyenletrendszer megoldéasterében.

X7 — 2x» + X3 — X4 + x5 = 0
2x7 - X2 + 2x3 4+ x4 + 3x5 = 0
X1 - X2 4+ 3x3 + x4 — 2x5 = 0

11. Feladat. Hatarozza meg az aldbbi matrixok sajatérékeit.
4 -1
@ (3 7) (b)

12. Feladat. Adjon meg bazist az A métrix A sajatértékéhez tartozd sajitalterében.

-1 1
-2
-3

S O B
&~

2 0 0 2 2
(a) A=[4 4 4| r=2 b)) A=[2 5 2| A=1
2 -1 0 1 -2 2

Megjegyzés: Akédr a 11.(a) és 12.(b) feladat egyiitt is alkothat egy zh feladatot.

(x pont)

(x pont)

(x pont)

(x pont)

13. Feladat. Hozza kanonikus alakra a V vektortéren értelmezett valés kvadratikus alakokat, és hatdrozza meg

az osztlyukat (pozitiv/negativ (szemi)definit, indefinit).

V= Rs, x% —4xox71 +4x3%x1 + 4x% + 4x§ — 8x5x3.

(x pont)



