NEV: Neptun kéd:

A 1.-7. feladatnal csak a végeredményt kell megadni, a 8.-9. feladatnal
a teljes szamolast (itt lehet részpontot szerezni).

A vizsga id6tartama 90 perc. A vizsgan semmiféle segédeszkoz nem hasznalhatd!
Etikatlan magatartas elégtelen vizsgajegyet von maga utan.

Ponthatérok:
0-47 ~~ elégtelen (1),
48-62 ~~ elégséges (2),
63-75 ~» kozepes (3),
76 86 ~ 6 (4),
87-100 ~~ jeles (5).

1. Feladat. (20 pont) Dontse el, hogy igaz vagy hamis az allités, jelolje x-szel. (J6 vélasz
2 pont, hibas valasz —1 pont, ha nincs vélasz, O pont.)
I H

(O OO Van olyan linedris egyenletrendszer, amelynek véges sok megoldasa van.

O O Ha A egy miikodSképes gazdasig raforditasi matrixa, v a netté kibocsatds és w'

a brutté kibocsatas, akkor v komponensei nem nagyobbak, mint w komponensei.
O O Béarmely A és B métrix esetén, ha ATBT létezik, akkor A + B is.

o -1 2
OO A|-1T 0 —=2] matrixnak sajatvektora az (1,—1,1) vektor.
2 -2 3

O O Haegy kvadratikus alak matrixanak féminorai rendre -2, -4, -5, akkor a kvadratikus
alak negativ definit.

O O Ha egy invertalhaté matrix minden eleme egész szam, akkor inverzének minden
eleme is egész szam.

O O Ha a V vektortérben van n-elemi linearisan fiiggetlen vektorrendszer, akkor V
dimenzidja legfeljebb n.

O O Bérmely A négyzetes matrix esetén ’(AB)T} = |A]|-|B]|.
(O O Linearisan fliggetlen vektorrendszer barmely részrendszere is linedrisan fiiggetlen.

O O Bérmely V vektortér és barmely vi,v, € V vektorok esetén vy € [va,v; + v3].



2. Feladat. (4 4 6 pont) Szamitsa ki az aldbbi determindnsokat:

1T -1 3
(a) E j’ = b [1 3 of=
-1 1 =2
3. Feladat. (4 + 6 pont) Hatédrozza meg a v vektor koordinatasorat a megadott bézisban.
v BAZIS KOORDINATASOR
(_2)4) (2> _6)» (])_2)

(_1>_]’2) (]»_1)2)>(2)_]>0))(]’O»2)

4. Feladat. (2+ 2+ 3 + 3 pont) Déntse el az aldbbi vektorrendszerekrdl, hogy linedrisan
fiiggetlenek, generatorrendszerek, illetve bézisok-e (Igen/Nem). Uresen hagyott rubrikat
hibas valasznak tekintek!

Vektorrendszer Linearisan fliggetlen | Gen. rendsz. | Bazis

(1)_1)

(]»_])» (2)3)

(2>]>2)>(_1)])2)

(1L,-11),(21,3),1,2,2),(0,3,1)

5. Feladat. (44 6 pont) Adja meg a kovetkez6 matrixokat.
-

1 1 2 1
2 -3
(a) = b)) (1 3 —1 =
<3 _4) 13 0

6. Feladat. (4 + 6 pont)

a) Hatarozza meg az A = > =3 matrix sajatértékeit. Sajatértékek:
& 6 —4

1T -1 2
(b) AdjamegazA = 1 3 —2 | matrix A = 2 sajatértékéhez tartozé sajdtalterének
—2 -2 6

egy bazisat. Bazis:



7. Feladat. (3+3+4 pont) Definidlja az aldbbi fogalmakat, illetve irja le az adott tételt:

Gauss-eliminéciéndl a bovitett matrix elemi atalakitésai:



Ennek a feladatnak a teljes, kidolgozott megoldasat kérem.

8. Feladat. (10 pont) Hatérozza meg, hogy az a valés paraméter fiiggvényében, hogy
az alabbi linedris egyenletrendszernek hény megolddsa van. (A megolddsokat nem kell

megadni, csak a szamukat!)

X1 — X2 + ax; = —2
—X1 + ax; — X3 = 2
x; — ax; + (a?4+a—-5x3 = a—3



Ennek a feladatnak a teljes, kidolgozott megoldasat kérem.

9. Feladat. (10 pont) Hatdrozza meg az aldbbi mdtrix rangjit az a valés paraméter
fliggvényében:

12 a 1

12 a a

2 4 2a a?+1



