2. Feladatsor — Koordinatageometria sikban és térben
Eredmények

2.1. Feladat. Dontse el, hogy igazak-e az alabbi allitdsok, és dontését rovi-
den indokolja:

(a) Ha v1,v9,vs tetszbleges vektorok a sikban, akkor a sik sszes vektora
elsall c1v1 + cove 4 c3v3 alakban valamely cq, co, c3 valés szamokra.

(b) Ha v1, ve, v3 olyan vektorok a sikban, melyek koziil kettd nincs egy egye-
nesben, akkor a sik 0sszes vektora el6all c1v1 + covg 4 c3vg alakban vala-
mely c1, co, c3 valos szamokra.

(c) Ha v1,v9,v3 olyan vektorok a térben, melyek koziil semelyik ketts nincs
egy egyenesben, akkor a tér 6sszes vektora el6all ¢y v, +covo+c3vs alakban
valamely c1, c2, c3 valos szamokra.

(d) Ha vy, v, v3 olyan vektorok a térben, melyek nincsenek egy sikban, akkor
a tér Osszes vektora el6all civi + cove 4 c3vg alakban valamely cq, co, c3
val6s szamokra.

(e) A sikban az x +y = 2 és 2z + 2y = 2 egyenesek egybe esnek.

(f) Atérben az v —y+2 =2 és —x+y+ 2z = —2 sikok nem parhuzamosak.

Eredmény. hamis, igaz, hamis, igaz, hamis, igaz

2.2. Feladat. Dontse el, hogy a sik, illetve tér alabbi vektorai egy egyenes-
ben, illetve egy sikban vannak-e:

(a) (2,1),(0,0),(-2,-1) € R%

(b) (17*3)3( ) )’(075) ERQ

(c) (1,1,v2),(v2,v2,2 ),(0 0,0) € R3;
(d) (-1,3,1),(5,5,3),(1,2, )E]R3

(e) (1,-1,2),(1,1,-1),(2,2,-1) € R3;
(f) (=3,2,-1),(3,-1,3),(1,-1,1) € R3.

Eredmény. igen, nem, igen, igen, nem, nem

2.3. Feladat. Igazolja, hogy a v1 = (0,7,2), vo = (1,6,1), v3 = (2,5,1) €
R? vektorok nincsenek egy sikban, és fejezze ki az

(a) (1,—1,0);

(b) (1,0,0);

(c) (—3,3,2)

vektort civ1 + cova + c3vs (c1, c2, c3 € R) alakban.
Eredmény. (a) ¢ =0,c0=—-1,c3=1

(b) Cl1 = —%, Cy = —%, C3 = %
(c)er=2,c0=—1,c3=-1

2.4. Feladat. Hatarozza meg a paraméteres alakban megadott (sikbeli)
egyenes egy egyenletét, és az egyenlettel megadott egyenes egy paraméteres
alakjat:

(a) x=T745t, y=8—4t (t € R);

(b) x—l—i—t y=2+42t(teR);

(c) v =—t, y=—t (t €R);

(d) 5ac —3y=1
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(e) —2x +4y = 3;
(f) 3z +2y =5.

Eredmény. (a) 4x + 5y = 68

(b) 2z —y=0

(c) z=y

(d) 2 =—1+3t, y=—2+5t (t € R)
() z=-3+3t,y=1+t(teR)
(f) 2=1-2t,y=1+3t (t €R)

2.5. Feladat. Hatarozza meg a paraméteres alakban megadott sik egy egyen-
letét, és az egyenlettel megadott sik egy paraméteres alakjat:
(a) rT=24t —ty, y=—1+3t, 2=1+411 — 29 (tl,tQ GR);
(b) r=24t,y=2—t1+2t, z2=—-14+1; +12 (tl,tz ER);
(C) r=—1—t1+t, y=144t] —2to, 2 =11 + t2 (tl,tz ER);
(d) z+y+2z=6;
) —x+2y —z=0;
(f) 22 —3y+2=>5.
r

) 3x+y—22=10
(¢c) 3zx—y+z=2
)x:1+t1+t2,y:27t1,2237t2 (tl,tQGR)
()x:tlay:tQ)Z:_tl+2t2 (tlthER)
(f) r=14+t,y=—1+12, 2= -2t + 32 (tl,tQGR)
2.6
(a)

)

)

metszéspontjat;

(d) atérbenazx+y—z=—1sikésazx =2—t, y=1+t, 2=2t (t € R)
egyenes metszéspontjat.

Eredmény. (a) (—1,-1)

(b) (1,3)

(¢) (2,1,1)
(d) (0,3,4)

2.7. Feladat. Adja meg a sikban az alabbi e egyenes és P pont esetén a P
pont e-re vonatkozé tiikorképét:

(a) e:x=0, P=(-2,3);

(b) e:x—3y=0, P=(7,-1);

(c)e:x—y=0, P=(-4,1)

(d) e: 2z 4+y =0, P=(3,4).

Eredmény. (a) P’ = (2,3);

(b) P = (5,5);
(C) Pl = (17 _4);
(d) P'=(-5,0).

2.8. Feladat. Adja meg a sikban az alabbi « szdg és P pont esetén a P
pont képét az origd korili « szogi elforgatas mellett:



(a) o= %7‘ P = <_1,0),
(b) a=—5F, P=(-1,-2)
() a=3F, P=(1,-1);
(d) a= -3, P=(3,4).

Eredmény. (a) P' = (_%’_73);
(b) P'= (=%, )

(c) P'=(0,v2);

(d) P' = (=% +2v3, -2 303,



