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1. Jeldlés. A;.: az A métrix i. sorvektora, A.;: az A matrix j. oszlopvektora.

2. Tétel (Tiszta vs. kevert tétel). Legyen A egy m X n-es mdtrizjaték kifizetési mdtriza,
és v a jdték értéke.
(1) Legyen Y* a mdsodik jatékos optimdlis stratégidja. Ha
A Y < v,
akkor x7 = 0 az elsd jatékos X™* optimdlis stratégidjaban.
(2) Legyen X* az elsd jdtékos optimdlis stratégidja. Ha
X *A.j >,
akkor y; =0 a mdsodik jitékos Y™ optimdlis stratégidjdaban.
Bizonyitas: Az (1) allitast bizonyitjuk, a (2) allitas bizonyitasa hasonlo.
Mivel Y* a masodik jatékos optimélis stratégidja, igy ha az els6 jatékos az i-edik tiszta

vagy egyenls, mint jaték értéke:
ALY <w, i=1,...,m.
Jeldlje R, J a kovetkezd index halmazokat:
R={i: A YY" <v}, J={i:AY" =v}

Ekkor:
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Mivel X* komponensei valoszintiségeket jelolnek, igy >, zF = 1. Tovabba R és J index
halmazok diszjunktak, egyesitésiik pedig kiadja az Gsszes indexet, ezért 1 — >, ;zf =
Y icr ;. Ezt felhasznalva kapjuk:

v Z:L‘f = meAi.Y* = Z(v — A Y )z =0.
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Mivel R mindenegyes ¢ elemére v — A;.Y™* > 0 ezért sziikségképpen ezen 7 indexekre x} = 0.
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Ismétlés:

3. Megjegyzés. A 77. tétel (1) allitasat ugy lehet szavakkal megfogalmazni, hogy ha
A Y™ < v teljesiil, azaz az els§ jatékos az i. stratégiajat alkalmazva a jaték értékénél

c sz

rossz a stratégia, ha v-nél tobbet veszit a jatékos.



Az optimaélis stratégia definiciojabol A; Y™ < v kovetkezik. Viszont a ?7?. tétel alapjan
x; > 0 esetén nem teljesiilhet a < egyenlStlenség, tehat ekkor A, Y™ = v. Ezt fogalmazza
meg az alabbi kovetkezmény.

4. Kovetkezmény. Legyen az A eqy m X n-es mdtrizjaték kifizetési mdtriza, és legyen a
jatek értéke v, tovdbbd X* az elsd jatékos, Y* a mdsodik jatékos optimdlis stratégidja.

(1) Ha X* i. komponensére xf > 0, akkor A.Y™* =v.

(2) Ha Y™ j. komponensére y; > 0, akkor X*A; = v.



