Kooperativ jatékok (1. rész)
(eladasjegyzet, 2024. aprilis 12.)

Katai-Urban Kamilla

Neumann Janos és Oscar Morgenstern az n-személyes kooperativ jatékok vizsgalatanal a
racionalis osztozkodas torvényeit tanulméanyoztak.

1. Definicié. Legyen N = {1,2,...,n} a jatékosok halmaza. Az S C N halmazt ko-
alicionak nevezzik, azaz S € P(N), ahol P(N) az N hatvanyhalmazat jeloli (N Osszes
részhalmazanak halmaza).

2. Definicié. A v: P(N) — R leképezést karakterisztikus fiigguénynek nevezziik. Tetszéleges
S € P(N) esetén a v(S) az a kifizetés, amit az S-ben 1évs jatékosok Osszefogva elérnek, a
v(0) = 0 egyenlGségnek tetszsleges v karakterisztikus fliggvény esetén teljesiilnie kell. (Az
()-ra vonatkozo értéket sok esetben ki se frjuk.)

3. Jeldlés. (N,v) azt az n-személyes kooperativ jatékot jeloli, ahol N = {1,2,...,n} a
jatékosok halmaza, a v pedig a jatékhoz tartozo karakterisztikus fiiggvény.

4. Példa. Megoldjuk a feladatsor 38. feladatat.

A csongradi fitness egyesiiletben Judit az edz§. Ha egyediil tartja az edzéseket, akkor
a heti haszna 6 ezer forint. Elgondolkozik azon, hogy felvehetne maga mellé egy vagy
két segédedz6t, és akkor tobbet jarhatnanak a gyerekek edzésekre. Ha csak Ancsat veszi
fel maga mellé, akkor 16 ezer forint lenne a haszon, ha csak Fannit, akkor 26 ezer forint
lenne. Ha mindkettGjiliket felveszi, akkor 36 ezer forint lenne a haszon. Ancsa és Fanni
kiilon-kiilon nem alakitana egyesiiletet, de ha egyiitt alakitanak, akkor 6 ezer forint lenne a
hasznuk. Hatarozza meg a feladathoz tartoz6 3-személyes kooperativ jaték karakterisztikus
fliggvényét.

A jaték résztvevsit a kovetkezSképpen jeldljik, 1: Judit, 2: Ancsa, 3: Fanni. Tehat a
jatékosok halmaza N = {1, 2,3}, a feladat szévege alapjan a karakterisztikus fliggvény:

(6, haS={1};
0, haS={2}
0, haS={3};

v(S) =< 16, haS={1,2};
26, ha S =1{1,3};
6, haS=1{23};

| 36, haS=N.

5. Feladat. Oldja meg a feladatsor 39. feladatat.




