Diagonalis jatékok

1. Definicié. Ha egy matrixjaték kifizetési matrixa a kovetkezs alaki:

aj 0 NN 0
0 as ... 0
A= . . )
0 0 ... ap
ahola; > 0 (i =1,...,n), akkor a jatékot diagondlis mdtrizjatéknak (vagy réviden diagondlis

jatéknak) nevezziik.

2. Megjegyzés. A diagonalis matrixjatékot lehet "keresési" jatékként interpretélni. A
mésodik jatékos elrejt egy targyat a szobajoheté n hely valamelyikében. Amennyiben az
els6 jatékos megtalalja az elrejtett targyat, mégpedig a j-edik helyen, akkor nyereménye a;,
ha nem talalja meg, akkor nyereménye 0.

3. Tétel. Bdrmely diagondlis jdték esetén az elsd jdatékos optimdlis stratégidjanak minden
komponense pozitiv, tovabbd a jdaték értéke is pozitiv.

A diagonalis jaték megoldasa
Mivel a[3] Tétel alapjan az elsg jatékos barmely optimalis stratégiajanak valamennyi kompo-

nense pozitiv, ezért a Tiszta vs kevert tétel kovetkezménye szerint a masodik jatékos barmely
YT = (yi,...,y}) optimalis stratégidjara fennall, hogy A4;Y* = v. Mivel A diagonalis, igy

ay; =v (i=1,...,n).
A diagonélis méatrixjaték definicidja miatt a; > 0 teljesil, igy
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Ahonnan figyelembe véve, hogy > 1" | yF = 1, megkapjuk a jaték értékét:
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Ha v-t (&)-be behelyettesitjiik akkor a méasodik jatékos optimalis megoldasanak komponen-
seit kitudjuk szamitani:
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Vegyiik észre, hogy a masodik jatékos optimélis megoldasdnak valamennyi komponense
pozitiv. A Tiszta vs kevert tétel kovetkezménye szerint ebbdl az kivetkezik, hogy az els§

jatékos X* = (z7,...,x}) optimalis megoldasara az X*A.; = v egyenlet all fenn barmely
1 < j < n-re. Tehat
1
X'A;=v= ———.
’ > k=1 L ay
Mivel aja} = v, igy
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Toay Y Vak
Lathato, hogy a diagonalis jatéknak egyetlen optimalis megoldésa van, tovabba teljesiil,

hogy X* = Y*T.
4. Feladat. Oldjuk meg a feladatsor 22. feladatat.



