Jatékelmélet (levelezo)
zh mintafeladatok
TUDNIVALOK

e A zarthelyi dolgozatban 9-10 feladat lesz (4-5 elméleti, 5-6
gyakorlati).

e A mintafeladatokndl szereplé pontszamok tajékozaté jellegiiek.

e Tollon, ceruzén és vonalzén kiviil més segédeszkoz nem hasznalhaté,
szamologép sem!

e A feladatok megoldasira 90 perc all rendelkezésre.

1. (2 pont) Ki ldthat6 a képen?

2. (5 pont) Mondja ki a véges fakkal abrazolhaté jatékok egyenstlyara vo-
natkozdé tételt, és bizonyitsa be.

3. (5 pont) Mondja ki a Tiszta vs kevert tételt, és bizonyitsa be.

4. (3 pont) Definidlja métrixjatékok esetén az optimélis stratégiat, és a
jaték értékét.

5. (3 pont) Mondja ki az Optimadlis stratégia tételét.

6. (3 pont) Mondja ki a Tiszta vs kevert tételt, és fogalmazza meg a kovet-
kezményét.

7. (3 pont) Irja le, hogyan zajlik az angol, a holland &rverés és a Vickrey-
aukcié.

8. (5 pont) Bizonyitsa be a Vickrey-aukciéra vonatkozé tételt.

9. (3 pont) Definidlja a silyozott tobbségi szavazast két alternativara.

10. (3 pont) Definidlja a kooperativ jatékok stratégiai ekvivalencidjét.

11. (5 pont) Bizonyitsa be a (0, 1)-normalizalt kooperativ jatékrdl szélo

tételt.
1



2

12. (5 pont) Hatarozza meg a kovetkez6 véges faval dbrézolt jaték egyensilyi
pontjat.

(5,9,5)
(1,2,3)
(3,4,4)
(2,1,1)
(8,2,2)
(4,1,6)
(1,3,4)
(8,4,5)

13. (5 pont) Az aldbbi A matrix egy 2 x 2-es méatrixjaték kifizetési métrixa.
Adja meg mindkét jatékos optimélis stratégidjat, valamint a jaték értékét.

A:<gj>

14. (5 pont) Az aldbbi A matrix egy 2 x 3-as métrixjaték kifizetési métrixa.
Adja meg grafikus médszer segitségével mindkét jatékos optimalis stratégiajat,

valamint a jaték értékét.
6 3 2
A= ( 216 > '
15. (6 pont) Az aldbbi B matrix egy 3 X 3-as szimmetrikus matrixjaték ki-

fizetési matrixa. Adja meg mindkét jatékos optimadlis stratégidjat, valamint
a jaték értékét.

0 -3 2
B = 3 0 -4
-2 4 0

16. (6 pont) Az aldbbi B matrix egy 3 x 3-as métrixjaték kifizetési matrixa.
Adja meg mindkét jatékos optimadlis stratégidjat, valamint a jaték értékét.
(Segitség: mind az elsé, mind a mdsodik jatékos optimdlis stratégidjdnak
mind a hdrom komponense pozitiv.)

B:

W = =
N W o=
NN W

17. (5 pont) Az aldbbi A métrix egy 4 x 4-es diagonalis matrixjaték kifizetési
maéatrixa. Adja meg mindkét jatékos optimalis stratégidjat, valamint a jaték
értékét.

3000
0400
A= 0020
0 001
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18. (5 pont) Oldja meg a kovetkez6 normadl feladatot szimplex algoritmus
segitségével. (x1,x2,x3 > 0)

1 +r3 < 2

o +2r3 < 1

r1 +2x2 +x3 <3
3r1 +x2 +2x3 — max

19. (5 pont) Az aldbbi matrix egy 2 X 2-es matrixjaték kifizetési métrixa.
Adja meg az egyik jatékos optimalis stratégidjat linearis programozas

segitségével.
15
6 2 )

20. (5 pont) Adja meg mindkét jatékos optimadlis stratégidit és a hozza
tartozo kifizetéseket anndl a 2 x 2-es bimatrixjatéknal, ahol az 1. jatékos
kifizetéseit a kovetkez6 A matrix, a 2. jatékos kifizetéseit pedig az A’ matrix
tartalmazza. (A kovetkez6 oldalon taldlhaté segitség.)

(14 , (25
=) =0 1)

21. (5 pont) Az A = {z,y,z,u} az alternativak halmaza, és 20 szavazd
esetén a preferencia-sorrendek legyenek:

e T > z>u>y: 8 szavazonal,

® z > x>y > u: 7 szavazonal,

e y > 2z >u>x: b5 szavazonal.
Hatarozza meg, hogy a Borda-pontozas alapjan mi a koézos sorrend.

22. (5 pont) Végezzen (0, 1)-normalizdciét az (N, v) 5-személyes kooperativ
jatékon, ha N = {1,2,3,4,5}, és a karakterisztikus fliggvény tetszéleges
S C N koalicidora a kovetkezo:

1, hal|S|=1;
3, halS|=2;
v(S)=< b, halS|=3;
8, ha|S|=4;
10, ha S = N.



A 2 x 2-es bimatrixjatékok
Egy 2 X 2-es bimdtrixjéaték esetén legyen az A = (¢ %) madtrix az els6 jétékos, az
A = (‘le Z:) pedig a mésodik jatékos kifizetési matrixa. Az els6 jatékos optimélis
stratégidja legyen X = (x,1 — z), a mésodik jétékos optimélis stratégidja pedig
YT = (y,1—y). Jelolés: Q =a—b—c+d, q=d-b, R=d -0 - +d, r=

d—c.
(i) @=0,
(a) g=0: 0<z<1, 0<y<I;
(b) g>0: x =0, 0<y<1;
(¢)g<0: =1, 0<y<1
(ii) @ >0,
(a) z =0, y< &
(b) r =1, y > 4
(c) 0<zxz<l, y=2
(iif) Q < 0,
(a) z =0, y > 4
(b) z=1, y< G
(c) 0<zaz<l, y=5%
(iv) R=0,
(a)r=0: 0<z<1 0<y<lI
M)yr>0: 0<z<1, y=0;
(c)r<0: 0<z<1, y=1
(v) R >0,
(a) z< g, y=0;
(b) T >, y=1
(c) r=x, 0O0<y<l
(vi) R <0,
(a) r> %, y =0;
(b) r< g, y=1
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