Kooperativ jatékok (1. rész)
(eladasjegyzet, 2022. aprilis 26.)

Katai-Urban Kamilla

Neumann Janos és Oscar Morgenstern az n-személyes kooperativ jatékok vizsgalatanal a
racionalis osztozkodas torvényeit tanulméanyoztak.

1. Definicié. Legyen N = {1,2,...,n} a jatékosok halmaza. Az S C N halmazt ko-
alicionak nevezzik, azaz S € P(N), ahol P(N) az N hatvanyhalmazat jeloli (N Osszes
részhalmazanak halmaza).

2. Definicié. A v: P(N) — R leképezést karakterisztikus fiigguénynek nevezziik. Tetszdleges
S € P(N) esetén a v(S) az a kifizetés, amit az S-ben 16v6 jatékosok Osszefogva elérnek, a
v(0) = 0 egyenlGségnek tetszsleges v karakterisztikus fliggvény esetén teljesiilnie kell. (Az
()-ra vonatkozo értéket sok esetben ki se irjuk.)

3. Jeldlés. (N,v) azt az n-személyes kooperativ jatékot jeloli, ahol N = {1,2,...,n} a
jatékosok halmaza, a v pedig a jatékhoz tartozo karakterisztikus fliggvény.

4. Példa. Megoldjuk a feladatsor 38. feladatat.

A csongradi fitness egyesiiletben Judit az edz8. Ha egyediil tartja az edzéseket, akkor
a heti haszna 6 ezer forint. Elgondolkozik azon, hogy felvehetne maga mellé egy vagy
két segédedzst, és akkor tobbet jarhatnanak a gyerekek edzésekre. Ha csak Ancsat veszi
fel maga mellé, akkor 16 ezer forint lenne a haszon, ha csak Fannit, akkor 26 ezer forint
lenne. Ha mindkettGjiliket felveszi, akkor 36 ezer forint lenne a haszon. Ancsa és Fanni
kiilon-kiilon nem alakitana egyesiiletet, de ha egyiitt alakitanak, akkor 6 ezer forint lenne a
hasznuk. Hatarozza meg a feladathoz tartoz6 3-személyes kooperativ jaték karakterisztikus
fliggvényét.

A jaték résztvevoit a kovetkezGképpen jeloljik, 1: Judit, 2: Ancsa, 3: Fanni. Tehéat a
jatékosok halmaza N = {1,2,3}, a feladat szovege alapjan a karakterisztikus fiiggvény:

6, haS={1}
0, haS={2}
0, haS={3}
v(S) =< 16, haS={1,2};
26, ha S ={1,3};
6, hasS=1{23);
36, ha S — N.

5. Feladat. Oldja meg a feladatsor 39. feladatat.

1. SZAVAZASOK

A tarsadalmi valasztasok elmélete a kovetkezd kérdésekkel foglalkozik.

e Hogyan tud emberek egy csoportja kézos dontésre jutni?

e Milyen tulajdonsagokkal rendelkezzenek a valasztasi rendszerek?
e Mikor lesz egy valasztési rendszer demokratikus?

e Hogyan lesz az egyéni sorrendekbdl kzos sorrend?

A kovetkezdkben néhany szavazasi rendszerrel ismerkediink meg. Alternativiknak nevez-
ziik azokat a dolgokat, amelyekre szavazni lehet.
6. Jeldlés. Az alternativak halmazat jelolje A.

7. Definicié. Legyen N = {1,2,...n}. Ha az S C N koalici6 nyer, akkor legyen v(S) = 1,
kiilonben a karakterisztikus fiiggvény értéke 0. A karakterisztikus fliggvény tobbségi szava-
zasndl két alternativa esetén:

_ [ 1, ha|S|>3;
v(S) _{ 0, kiilsnben.



Elsfordulhat, hogy egyes szavazoknak tobb szavazata van, tehat a szavazoknak mas a
sulya, igy jutunk a kovetkez§ szavazasi forméhoz.

8. Definicié. Legyen N = {1,2,...n}, és w; jelolje, hogy az i. szavazoénak mennyi szavazata
van, tovabba ¢ jeloli, hogy hany szavazatot kell elérni. Ha az S C N koalicié nyer, akkor
legyen v(S) = 1, kiilonben a karakterisztikus fiiggvény értéke 0. A karakterisztikus fiiggvény
stlyozott tobbségi szavazas esetén két alternativdndl:

_J 1, ha ) qwi>g;
v(S) = { 0, kiilonben.

Jele: (q;wy,wa ... wy).

9. Feladat. Oldja meg a feladatsor 40. és 41. feladatat.
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