A 2 x 2-es bimatrixjatékok megoldasa

Egy 2 x 2-es bimatrixjatek esetén legyen az A = (¢ %) matrix az els6 jatékos, az
A = (‘;: Zi) pedig a mésodik jatékos kifizetési matrixa. Az els6 jatékos optimalis
stratégidja legyen X = (z,1 — ), a méasodik jatékos optimélis stratégiaja pedig
YT = (y,1 —y). A kevert satratégiat egyértelmtien meghatarozza az (x,y) par.

o Az elsG jatékos varhato kifizetése az X, YV stratégia esetén: Fi(x,y).

e A masodik jatékos varhato kifizetése az X, Y stratégia esetén: Eo(x,y).
Az optimalis stratégia definicioja miatt:

1 El(oay) S El(x’y)a

2. El(lvy) < El(xay)v

3. E2($7 1) < Eg(a:,y),

4. EQ(J),O) < Eg(a:,y)
Az 1. és 2. egyenl6tlenséggel szamolva (a tablan szerepelt) kapjuk a kovetkezd
Osszefiiggéseket a Q = a —b— c+d és a ¢ = d — b jeloléseket bevezetve:

(1) Quy —qz >0,
(2) QL =)y —q(1 —x) <0.
A @ és g értékétsl fliggben tobb eset lehetséges:
() Q=0
(a) g=0: 0<2x<1, 0<y<1,
(b) ¢>0: (1)-bslz=0, 0<y<1;
(¢) ¢g<0: (2)-bslz=1, 0<y<I1.

(i) @ >0

(a) 2 =0, (20l y < &

(b) x =1, (1)-bdly = F;

(c) 0<z <1, (1)-bslaz(Qy—q) 20, y=3, (2)-bsl (1-2)(Qy—q) <0, y<
4 g =4
& eyy=34

(i) @ < 0

(a) =0, y> &

(b) =1, y<%;

() 0<z<l, y=4

Az optimalis stratégia definiciojabol adodo Osszefiiggéseknél a 3. és 4. egyenldt-
lenségekbdsl megkaphatok a kovetkez6k az R = a' =V —d +d ésazr =d — ¢
jeloléseket bevezetve:

(4) Rz(1—y)—r(l—-y)<0.
Az R és r értékétdl fiiggben tobb eset lehetséges:

(iv) R=0

(a) r=0:0<x<1, 0<y<I,;
(b) r>0: 0<z<1, y=0;
(c)r<0:0<2x<1, y=1
(v) R>0

(a)y:O,xS%;
(b)yZI,Z‘E%;

() 0<y<l, z=4.



(Vi) R<0

(a) y=0, w2§;
(b) y=1, 2 < &;
() 0<y<l1, =+

R

Ha (z,y) esetén teljesiilnek az (1), (2) és a (3), (4) egyenlStlenségek alapjan
megkaphaté feltételek is, akkor egyensulyi pontot kaptunk.



