5. feladatsor — Polinomok

MEGOLDASOK

5.1. Feladat. Az f és a g polinomok legnagyobb kizos osztoja a megadott

polinomgytrtikben.
(a) z+1;
Yy 22 +1
(c) :L’2 +2x+ 1,
) a: + 63: -7
e) T

5.2. Feladat. Az f és a g racionélis egyiitthatos polinomok kozos gyokei, majd

ennek felhasznalésaval az f és g Osszes gyoke.
(a) Inko(f,g) = 2% — 4, kozos gyok: —1,
f=(+1)(z—3),g=(z+1)*(z—1)(z+2);

(b) Inko(f,g) = x? — 4, kbzos gyokdk: 2, ,
f=@-2)(z+2)(z—-1)(z+3),9=(z—2)(z+2)(2® +z +3).

5.3. Feladat. Inko(f,g) ~ (z + 1)*(z — 3).
5.4. Feladat. Az egyiitthatok értéke:

(a) a=3,b=—3;

(b) a=—-1,b=4;
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(c) a:5—1—8,b1:%§,

(d) a—2,b:§.

5.5. Feladat. Héanyszoros gyoke az f polinomnak a ¢ szam, majd ennek segit-
ségével az f polinom szorzatta alakitésa.

(a) kétszeres; (z — 3)%(23 + 27 + 1);

(b) haromszoros; (z — 3)3(2? + z — 2);

(¢) haromszoros; (z —1)3(2% — 2);

(d) haromszoros; (z — 2)3(x + 2).
5.6. Feladat. A polinomok komplex gyokei:
) V2420, —V2+ V20, —V2-V2i, V2 - V20

ks 1371' 137r

(a
()2—1+\ﬂ —1—\0
(c) cosg +ising, cos 3 < T isin 58”, cos 2T g Tisin g, cos =gt +isin T
(d) 2, 14 /34, —1+\fz - —1—fz 1 —/3i;
(e) 2i, —/3 —i, V/3—1i;
(f) %(%—F@i), w(_§+%i)7 W(_%_§i>7 f@(g—%z)
5.7. Feladat. A polinomok irreducibilis felbontasa a R és C testek felett.
(a) z(z? +3)(z — vV2)(z +v2) (R felett),
z(z —iV3)(x +iv3)(x — v2)(z + v/2) (C felett);
() (z —2)(z? + 27 + 4) (R felett),
(x —2)(x+1—1iV3)(z + 1+ iv3) (C felett);
(c) 2%(x + 2)(2? — 2z + 4) (R felett),
22(x 4 2)(x — 14+ iv3)(x — 1 —iv/3) (C felett);
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(d) (22 +5)(x —/5)(z + V5) (R felett),
(x —/5)(x + V5)(x —iv5)(z +iv5) (C felett);
(e) (z—v3)(x +V3)(2? — V3zx + 3)(2? + 3z + 3) (R felett),
(z = V3)(x + V3)(z — Y25 (w — V) (@ 4 YOI (o 4 VP,
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(f) 22(x +2)(z — 2)(22 + 2) (R felett),
22(z 4+ 2)(z — 2)(z — iv2)(x + iv/2) (C felett).
5.8. Feladat. Egy minimalis fokszamu valds egyiithatés polinom:
(@) (e =22 + Dz~ 2+ 0)(w — (2-1)) = (2~ 22z + (e ~ 4z +5);
(b) (2~ )% + )z — (B+1))(@ — (3— ) = (2 + 1)}(a® — 62 + 10);
() (= (1+9)(x—(1-0)3x+2)*z—i)(z+1i) =
= (2% — 20+ 2)3(x + 2)%(2? + 1).
5.9. Feladat. Az a,b € R egyiitthatok értéke:
(a) a=—2,b=3,;

(b) a=2,b=4;
(¢c)a=3,b=1.
5.10. Feladat. A t6bbszords gyokok:
(a‘) 2> 715
(b) —1.
5.11. Feladat. Az f € C[z] polinom gyokeinek Osszege (0) és szorzata (sz).
(a) 0 =3, sz = —4;
(b) 0=0, sz =2;
(c) o=-2,52=0;
(d) 0=0, sz = —5;
(e) 0= %7 §z = *%,
(f) o=—-32, s2=1.
5.12. Feladat.
(a) 2%
(b) —x? + 8x — 4;
(c) 2% + 3z — 4;
(d) —Ba3 + 322 + 2.

5.13. Feladat. Oldjuk meg a kovetkezs egyenleteket.
(a) V=38 +17v5 + /=38 — 176 = —4, 2+ 1bi, 2—/15i;
(b) casus ired. (—1+2i) + (=1 —2i) = -2, 1-2v3, 14+2V3;
(c) y = x + 3 helyettesitéssel —2® — 62 + 20, ami az el6adéasjegyzetben
szerepel;

(d) 1£3v2-3i, 1++-1+3V2




