ABSZTRAKT ALGEBRA

MTNM514G 2. FELADATSOR

GEOMETRIAI SZERKESZTHETOSEG, GYURUK

2.1. Feladat. Négy feladat geometriai szerkeszthet6ségrol (okt.21. 1.-4. gyak. H.F.):
https://www.math.u-szeged.hu/~twaldha/tanitas/absztot_20250sz/index.html

2.2. Feladat. Melyek alkotnak gytrtit, testet az aldbbiakban megadott algebrak koziil?

(a) (N; +; ), (b) (Z; +5 - ); (¢) (@ +5-); (d) (R; +5 -)
(e) (C; +; ), (f) (R 454 (g) (C¥35 45 ) (h) (Z27%% +;5 )
1) (Zas +5 ) () Zazs +5 ) &) R +5 ) Q) (Z0A] +5 ).

2.3. Feladat. Hatdrozzuk meg a H halmaz 4ltal generdlt (rész)gyfirtit és (rész)testet.
(8) H=ZU{v2);
(b) H=QU{V;
() H=QU{¥2)

2.4. Feladat. Dontsiik el, hogy az alabbi polinomok irreducibilisek-e a megadott T testek feletti poli-
nomgylriikben.

(a) f=x>—x2—x—-2, T=QRC;
(b) f=x—x>—2x>-3x* —x—-2, T=QR,C;
(c) f=x*+x*—6, T=QR,C;

2x100 _3x73 1 69x — 12, T=Q,R,C;

f

(d

)

)

)

)
(e) f=x*+3x+12, T=QR,C;
(f)

)

)

£y f=2x24+2x+2, T=12Zs;
(g) f=x3+x2+1, T=2y;
(h f*X +X +] TZZz.

2.5. Feladat. Hatdrozzuk meg az o minimélpolinomjét a T testek felett. (Lésd még az | 1. feladatsor
66. feladatat.)

(a) a=—4i, T=Q,R,C;
(b) a=v3+2, T=QR,C;
(€©) a=V2+i, T=QRC;
d) «a=2n+3, T=QR,C;
(e) a=V3++V5 T=QR,C.

2.6. Feladat. Oldjuk meg az u,v ismeretlen polinomokra az alabbi egyenleteket a megadott poli-
nomgytriiben.

(a) (G +x>+2u+(x+2v=1, Zs3x];
(b) (x* —2x —3)u+ (x> +2x — 15)v =x? —3x, RIx];


https://www.math.u-szeged.hu/~twaldha/tanitas/absztot_2025osz/index.html
https://www.math.u-szeged.hu/~katai/absztalg25/1.felsor_abszt.pdf

() CCH+x*+ X3+ Du+x+Nv=x2+1, ZyK.

2.7. Feladat. Hatdrozzuk meg az elemek inverzét: | 1. feladatsor | 65. feladat.

2.8. Feladat. Szamoljunk polinom szerinti maradékosztaly-gytriikben:

1. feladatsor | 63., 64. feladat.

2.9. Feladat. Dontsiik el, hogy testet alkotnak-e a megadott maradékosztaly-gyuriik, és hatarozzuk meg
az elemeik szamat: | 1. feladatsor | 62. feladat.

2.10. Feladat.

(1) Adjuk meg az aldbbi « elem minimélpolinomjit Q felett, hatdrozzuk meg a Qo) | Q testb&vités
fokszamat, és adjuk meg Q(o) egy bazisat Q felett.

Bizonyitsuk be, hogy az aldbbi B,y € Q(«).

Igazoljuk, hogy Q(e) = [Q U{B, v}l

(€ a=+1i p=v3y=i

2.11. Feladat. Az aldbbi «, 3,y esetén, fokszdmtétel segitségével igazoljuk, hogy Q(x) = Q(B,v).
(a) X = \G/Za B:\/Zvy: \3/27
(b) x=v2+3 B=v2y=V3

(©) a=%+3i, B=v3v=1

2.12. Feladat. Hatarozzuk meg véges testek egy elemének minimalpolinomjat: | 1. feladatsor | 67. fe-
ladat.
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