2016.05.17. Kalkulus II. NEV:.ieeceseenns
A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. Hatérozzuk meg a /H / yx% dA integralt, ahol H az A(1,—1), B(0,0) és C(1,2) pontok &ltal megha-
tarozott haromszog. 20pt
2. Oldjuk meg: 3" — 2y’ + 5y = e~ 2%, y(0) = —1, 3/ (0) = 2. 20pt
3. Hatéarozzuk meg / 5—2 dx + 2zy dy értéket, ahol v
v
a) az 0(0,0) kozépponti, r = 2 sugart, negativ irdnyitasi kérvonal P(—v/2,v/2), Q(v/2,v/2) pontjait
0sszekoto koriv.
b) az A(—1,1), B(0,2) és C(1, 1) pontokat Gsszekotd tort szakasz (A — B — C). 30pt
4. Hatdrozzuk meg az f(x,y) = x> — 3zy + vy fiiggvény szélséértékeit a (0,0), (0,3), és (3,0) pontok altal
kijel6lt zart hdromszogon. 20pt
Az elégséges érdemjegyhez legaldbb 40 pontot el kell érni. Tiltott eszk6z6k haszndlata esetén az

érdemjegy elégtelen és ezt k6vetéen a hallgaté mar csak széban vizsgazhat!



a—+1
/xo‘d:r: 3: +C, (a#-1), / L de =In|z +a|+ C, (z # a), /sinxdaj: —cosz + C

a+1 r+a
. 1 1 1
/cosxdaz:smx—l—C, / der =tgx + C, /—d:c:arctgx+0, / ——dr = —ctgz + C,
cos? 22+ 1 sin® x
/ﬁdx—arcsinx—ka /a””da::li—a—l—c, (0<a#1l),
1 1 T
_ 2 _ bt
/\/md:c—ln‘x—l—\/:z: —|—a‘—|—C, /sin:vdx ln‘tg2‘+c.
>~ —px axr n n!
L[f(p) : :/0 f(x)e™Pdz, Ll f(2)l(p) = LIf(@)l(p —a), Llzf(2)l(p) = —L'[f(@)](p), Llz"](p) = TR
_ p : _ a n_ . mo_ 2 . o
L{cosaz](p) = PR Lisin az|(p) a2 Lly'] = pLly] — y(0), L[y"] =p~Ly] — py(0) — y'(0),
n;ln—p<00;>p>1, HZZOCE :m<:>|$|<1, (1+.’L’) :7;0(”){[] ;}|£L’|<1,

/:o f(z)dz < gan < ak+/koof(x)d:c.

~ s . 1 T
f(x)=ao+ Z (an cosnz + by, sinnz), ag:= Py /_F f(z)dz,

n=1

ap, @ = %/F f(z) cosnxdz, b, = %/F f(z) sinnzdx
z=x+1y, f(z)=ulz,y)+iv(r,y), u,=uv, —u,=uy, Uy, +uy, =0
B
[ 1@z = [ s o
L «
() (2 1 z 1 =
Cn = fT(!O) — %‘7{% dz, c_1 = %7{]“(2) dz, f(z)= n;mcn(z —2)"
. M . 1 . _\n (n—1)
Res(f,) = 18 Res(f.a) = o (s = )" ()
ek = % /_T;f(:v)e_“” de, f(x):= kzz_ e’ Fw) = \/% /_ZOO f(z)e™ ™ dx



2016.05.24. Kalkulus II. NEV: i,
A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. Hatédrozzuk meg a /H / % dA integrdlt, ahol H az A(1,1), B(3,0) és C(3,2) pontok 4ltal megha-
tarozott haromszog. 20pt
2. Oldjuk meg: zy’ +y? +y =0, y(2) = 3.. 20pt
3. Hatéarozzuk meg / 5—2 dx + 2zy dy értéket, ahol v
v
a) az 0(0,0) kbzéppontd, r = 2 sugari, negativ irdnyitasi kérvonal P(1,v/3), Q(v/2, —v/2) pontjait
6sszekotd koriv (P — Q).
b) az A(1,1), B(2,3) és C(2,1) pontokat osszekotd tort szakasz (A — B — C). 30pt
4. Hatdrozzuk meg az f(x,y) = 2> + 3xy + y° fiiggvény szélsértékeit a (0,0), (0,—3), és (—3,0) pontok
altal kijelolt zart haromszogon. 20pt
Az elégséges érdemjegyhez legaldbb 40 pontot el kell érni. Tiltott eszk6z6k haszndlata esetén az

érdemjegy elégtelen és ezt kGvetéen a hallgaté mar csak széban vizsgazhat!



a—+1
/xo‘d:r: 3: +C, (a#-1), / L de =In|z +a|+ C, (z # a), /sinxdaj: —cosz + C

a+1 r+a
. 1 1 1
/cosxdaz:smx—l—C, / der =tgx + C, /—d:c:arctgx+0, / ——dr = —ctgz + C,
cos? 22+ 1 sin® x
/ﬁdx—arcsinx—ka /a””da::li—a—l—c, (0<a#1l),
1 1 T
_ 2 _ bt
/\/md:c—ln‘x—l—\/:z: —|—a‘—|—C, /sin:vdx ln‘tg2‘+c.
>~ —px axr n n!
L[f(p) : :/0 f(x)e™Pdz, Ll f(2)l(p) = LIf(@)l(p —a), Llzf(2)l(p) = —L'[f(@)](p), Llz"](p) = TR
_ p : _ a n_ . mo_ 2 . o
L{cosaz](p) = PR Lisin az|(p) a2 Lly'] = pLly] — y(0), L[y"] =p~Ly] — py(0) — y'(0),
n;ln—p<00;>p>1, HZZOCE :m<:>|$|<1, (1+.’L’) :7;0(”){[] ;}|£L’|<1,

/:o f(z)dz < gan < ak+/koof(x)d:c.

~ s . 1 T
f(x)=ao+ Z (an cosnz + by, sinnz), ag:= Py /_F f(z)dz,

n=1

ap, @ = %/F f(z) cosnxdz, b, = %/F f(z) sinnzdx
z=x+1y, f(z)=ulz,y)+iv(r,y), u,=uv, —u,=uy, Uy, +uy, =0
B
[ 1@z = [ s o
L «
() (2 1 z 1 =
Cn = fT(!O) — %‘7{% dz, c_1 = %7{]“(2) dz, f(z)= n;mcn(z —2)"
. M . 1 . _\n (n—1)
Res(f,) = 18 Res(f.a) = o (s = )" ()
ek = % /_T;f(:v)e_“” de, f(x):= kzz_ e’ Fw) = \/% /_ZOO f(z)e™ ™ dx



2016.05.31. Kalkulus II. NEV: oo,
A csoport EHA: .,

FELADATOK

. >0 3 > n—3 N
1. Abrazoljuk az F(z) := Z W + Z n2n (x — 1)" fiiggvény értelmezési tartomdnyét. 30pt

n=1 n=0
2. Oldjuk meg: y" — 2y = 3e?* — 5z +1, y(0)=2,¢y'(0)=1. 20pt
3. Oldjuk meg: 2y’ —y = 2* — 223sinx . 20pt
32 1
4. Hatarozzuk meg lim eyl hatéarértéket, ahol
(@y)—A Ty —zY?
a) A= (Oa 0)7 b) A= (OO, _3)5 C) A= (17 —OO), d) A= (OO, OO) 20pt

Az elégséges érdemjegyhez legalabb 40 pontot el kell érni. Tiltott eszk6z6k haszndlata esetén az

érdemjegy elégtelen és ezt k6vetéen a hallgaté mar csak széban vizsgazhat!



a—+1
/xo‘d:r: 3: +C, (a#-1), / L de =In|z +a|+ C, (z # a), /sinxdaj: —cosz + C

a+1 r+a
. 1 1 1
/cosxdaz:smx—l—C, / der =tgx + C, /—d:c:arctgx+0, / ——dr = —ctgz + C,
cos? 22+ 1 sin® x
/ﬁdx—arcsinx—ka /a””da::li—a—l—c, (0<a#1l),
1 1 T
_ 2 _ bt
/\/md:c—ln‘x—l—\/:z: —|—a‘—|—C, /sin:vdx ln‘tg2‘+c.
>~ —px axr n n!
L[f(p) : :/0 f(x)e™Pdz, Ll f(2)l(p) = LIf(@)l(p —a), Llzf(2)l(p) = —L'[f(@)](p), Llz"](p) = TR
_ p : _ a n_ . mo_ 2 . o
L{cosaz](p) = PR Lisin az|(p) a2 Lly'] = pLly] — y(0), L[y"] =p~Ly] — py(0) — y'(0),
n;ln—p<00;>p>1, HZZOCE :m<:>|$|<1, (1+.’L’) :7;0(”){[] ;}|£L’|<1,

/:o f(z)dz < gan < ak+/koof(x)d:c.

~ s . 1 T
f(x)=ao+ Z (an cosnz + by, sinnz), ag:= Py /_F f(z)dz,

n=1

ap, @ = %/F f(z) cosnxdz, b, = %/F f(z) sinnzdx
z=x+1y, f(z)=ulz,y)+iv(r,y), u,=uv, —u,=uy, Uy, +uy, =0
B
[ 1@z = [ s o
L «
() (2 1 z 1 =
Cn = fT(!O) — %‘7{% dz, c_1 = %7{]“(2) dz, f(z)= n;mcn(z —2)"
. M . 1 . _\n (n—1)
Res(f,) = 18 Res(f.a) = o (s = )" ()
ek = % /_T;f(:v)e_“” de, f(x):= kzz_ e’ Fw) = \/% /_ZOO f(z)e™ ™ dx



2016.06.07. Kalkulus II. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. a) Hatdrozzuk meg a ,;3 o Ere—1 sor 0sszegét.
b) Konvergens-e i(—l)"“ﬂ 25pt
n=1 n2 —n+ 5 '
2. Oldjuk meg: (z+ 1)y’ — % —xe* =0, y(l)=e. 20pt
3. Definicié alapjan és formélisan is hatarozzuk meg az f(x,y) = /222y —y fliggvény f.(—2,3),
fy(1/2,=5) parcialis derivéltjait. 20pt

4. Hatédrozzuk meg / 3yx dx + (2x — y) dy értéket, ahol v az O(2, —1) kézéppontd, r = 2 sugard pozitiv
¥

irdnyitdsa korvonal A(2,—3) és B(0,—1) pontjait 6sszek6td koriv. 25pt

Az elégséges érdemjegyhez legalabb 40 pontot el kell érni. Tiltott eszk6z6k haszndlata esetén az

érdemjegy elégtelen és ezt kovetden a hallgaté mar csak széban vizsgazhat!



a—+1
/xo‘d:r: 3: +C, (a#-1), / L de =In|z +a|+ C, (z # a), /sinxdaj: —cosz + C

a+1 r+a
. 1 1 1
/cosxdaz:smx—l—C, / der =tgx + C, /—d:c:arctgx+0, / ——dr = —ctgz + C,
cos? 22+ 1 sin® x
/ﬁdx—arcsinx—ka /a””da::li—a—l—c, (0<a#1l),
1 1 T
_ 2 _ bt
/\/md:c—ln‘x—l—\/:z: —|—a‘—|—C, /sin:vdx ln‘tg2‘+c.
>~ —px axr n n!
L[f(p) : :/0 f(x)e™Pdz, Ll f(2)l(p) = LIf(@)l(p —a), Llzf(2)l(p) = —L'[f(@)](p), Llz"](p) = TR
_ p : _ a n_ . mo_ 2 . o
L{cosaz](p) = PR Lisin az|(p) a2 Lly'] = pLly] — y(0), L[y"] =p~Ly] — py(0) — y'(0),
n;ln—p<00;>p>1, HZZOCE :m<:>|$|<1, (1+.’L’) :7;0(”){[] ;}|£L’|<1,

/:o f(z)dz < gan < ak+/koof(x)d:c.

~ s . 1 T
f(x)=ao+ Z (an cosnz + by, sinnz), ag:= Py /_F f(z)dz,

n=1

ap, @ = %/F f(z) cosnxdz, b, = %/F f(z) sinnzdx
z=x+1y, f(z)=ulz,y)+iv(r,y), u,=uv, —u,=uy, Uy, +uy, =0
B
[ 1@z = [ s o
L «
() (2 1 z 1 =
Cn = fT(!O) — %‘7{% dz, c_1 = %7{]“(2) dz, f(z)= n;mcn(z —2)"
. M . 1 . _\n (n—1)
Res(f,) = 18 Res(f.a) = o (s = )" ()
ek = % /_T;f(:v)e_“” de, f(x):= kzz_ e’ Fw) = \/% /_ZOO f(z)e™ ™ dx



2016.06.14. Kalkulus II. NEV: oo,
A csoport EHA: .,

FELADATOK

e 32n—=1 _ 3. g5n=>5

1. a) Hatdrozzuk meg a sor 0sszegét.

33n+2
n=2
oo n / 1

b) A tanult médon vizsgéljuk a Z %(m +3)"~2 sort. 25pt

n=0

: 2y(x — 1)
2. Oldjuk meg: In(y* +1) + =5——=1/ =0. 20pt
juk meg: In(y~+1) + 1Y p

3. Definicié alapjan és formédlisan is hatdrozzuk meg az f(z,y) = v/yz — y fliggvény irdnymenti derivaltjat
a P(2,5) pontban, az U(2, —3) irdnyban. 20pt
4. Hatédrozzuk meg az f(x,y) = 2 — 2y + 3> — 2z fiiggvény szélséértékeit a (0,0), (2,4), és (3,0) pontok

altal kijelolt zart hdromszogon. 25pt

Az elégséges érdemjegyhez legaldbb 40 pontot el kell érni. Tiltott eszk6z6k haszndlata esetén az

érdemjegy elégtelen és ezt kGvetéen a hallgaté mar csak széban vizsgazhat!



a—+1
/xo‘d:r: 3: +C, (a#-1), / L de =In|z +a|+ C, (z # a), /sinxdaj: —cosz + C

a+1 r+a
. 1 1 1
/cosxdaz:smx—l—C, / der =tgx + C, /—d:c:arctgx+0, / ——dr = —ctgz + C,
cos? 22+ 1 sin® x
/ﬁdx—arcsinx—ka /a””da::li—a—l—c, (0<a#1l),
1 1 T
_ 2 _ bt
/\/md:c—ln‘x—l—\/:z: —|—a‘—|—C, /sin:vdx ln‘tg2‘+c.
>~ —px axr n n!
L[f(p) : :/0 f(x)e™Pdz, Ll f(2)l(p) = LIf(@)l(p —a), Llzf(2)l(p) = —L'[f(@)](p), Llz"](p) = TR
_ p : _ a n_ . mo_ 2 . o
L{cosaz](p) = PR Lisin az|(p) a2 Lly'] = pLly] — y(0), L[y"] =p~Ly] — py(0) — y'(0),
n;ln—p<00;>p>1, HZZOCE :m<:>|$|<1, (1+.’L’) :7;0(”){[] ;}|£L’|<1,

/:o f(z)dz < gan < ak+/koof(x)d:c.

~ s . 1 T
f(x)=ao+ Z (an cosnz + by, sinnz), ag:= Py /_F f(z)dz,

n=1

ap, @ = %/F f(z) cosnxdz, b, = %/F f(z) sinnzdx
z=x+1y, f(z)=ulz,y)+iv(r,y), u,=uv, —u,=uy, Uy, +uy, =0
B
[ 1@z = [ s o
L «
() (2 1 z 1 =
Cn = fT(!O) — %‘7{% dz, c_1 = %7{]“(2) dz, f(z)= n;mcn(z —2)"
. M . 1 . _\n (n—1)
Res(f,) = 18 Res(f.a) = o (s = )" ()
ek = % /_T;f(:v)e_“” de, f(x):= kzz_ e’ Fw) = \/% /_ZOO f(z)e™ ™ dx

10



2016.06.21. Kalkulus II. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. Legyen f(z,y) = 2* + y* — 222 + 4xy — 2y, Hatdrozzuk meg f szélsGértékeit. 20pt
2. Oldjuk meg: x2y” +2xy' =Inz, y(1)=0,y'(1)=2. 20pt
3. A megfeleld sorfejtés els6 5 tagjanak segitségével becsiiljiik meg /1 :102\/ 1-— 2—2 dx értékét. 20pt
0

2
4. Hatédrozzuk meg // :cx—:_ 3y dxdy értékét, ahol H a (—2,0), (—1,2) és (0,0) pontok dltal meghatdro-
H

zott zart haromszog. 30pt

Az elégséges érdemjegyhez legalabb 40 pontot el kell érni. Tiltott eszk6z6k haszndlata esetén az

érdemjegy elégtelen és ezt kGvetéen a hallgaté mar csak széban vizsgazhat!

11



a—+1
/xo‘d:r: 3: +C, (a#-1), / L de =In|z +a|+ C, (z # a), /sinxdaj: —cosz + C

a+1 r+a
. 1 1 1
/cosxdaz:smx—l—C, / der =tgx + C, /—d:c:arctgx+0, / ——dr = —ctgz + C,
cos? 22+ 1 sin® x
/ﬁdx—arcsinx—ka /a””da::li—a—l—c, (0<a#1l),
1 1 T
_ 2 _ bt
/\/md:c—ln‘x—l—\/:z: —|—a‘—|—C, /sin:vdx ln‘tg2‘+c.
>~ —px axr n n!
L[f(p) : :/0 f(x)e™Pdz, Ll f(2)l(p) = LIf(@)l(p —a), Llzf(2)l(p) = —L'[f(@)](p), Llz"](p) = TR
_ p : _ a n_ . mo_ 2 . o
L{cosaz](p) = PR Lisin az|(p) a2 Lly'] = pLly] — y(0), L[y"] =p~Ly] — py(0) — y'(0),
n;ln—p<00;>p>1, HZZOCE :m<:>|$|<1, (1+.’L’) :7;0(”){[] ;}|£L’|<1,

/:o f(z)dz < gan < ak+/koof(x)d:c.

~ s . 1 T
f(x)=ao+ Z (an cosnz + by, sinnz), ag:= Py /_F f(z)dz,

n=1

ap, @ = %/F f(z) cosnxdz, b, = %/F f(z) sinnzdx
z=x+1y, f(z)=ulz,y)+iv(r,y), u,=uv, —u,=uy, Uy, +uy, =0
B
[ 1@z = [ s o
L «
() (2 1 z 1 =
Cn = fT(!O) — %‘7{% dz, c_1 = %7{]“(2) dz, f(z)= n;mcn(z —2)"
. M . 1 . _\n (n—1)
Res(f,) = 18 Res(f.a) = o (s = )" ()
ek = % /_T;f(:v)e_“” de, f(x):= kzz_ e’ Fw) = \/% /_ZOO f(z)e™ ™ dx

12



