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Differencialhanyados Seeged
Ismétlés Szegedi Tudomanyegyetem

Az f fuggvény differencialhaté (derivalhatd) a ¢ pontban, ha létezik és véges a
lim f(x) = f(c)
X—C X—=C

hatarérték.
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Szeged

Differencialhanyados

Ismétles Szegedi Tudomanyegyetem

Az f fuggvény differencialhaté (derivalhatd) a ¢ pontban, ha létezik és véges a
lim f(x) = f(c)
X—C X—=C
hatarérték. Azaz, az
f(x) = f(c)
X—c

differenciahanyados hatarértéke létezik és véges.

Matematika 2.
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ErlntO S(z)eyqdedWs '
Az
f(x) — f(x0)
X — X0
fx) ¢
kiildnbségi hanyados az
f(x) +

(x0; f(x0)) (x; f(x))

X X
pontokon 0
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= = ” Bolyai Institute
Erinté Sreged
Az
f(x) — f(x0)
X — Xo
fx) ¢
kiildnbségi hanyados az
f(x) +

(x0; f(x0)) (x; f(x))

X X
pontokon atmens egyenes meredekségét ’

adja meg.
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= = P Bolyai Institute
Erinté szeged
Ismétlés Szegedi Tudomanyegyetem
Az
f(x) — f(x)
X — Xo
kiilénbségi hanyados az F(x) |

(x0; f(x0)) (x; f(x))

X X
pontokon atmens egyenes meredekségét ’

adja meg.
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Erint(’i i(z)‘eyq{in‘iﬂsmw
Ismétlés Szegedi Tudomanyegyetem
Az
f(x) — f(x0)

X — Xo
kiilonbségi hanyados az /
f(xo) il >/
(x0; f(x0)) (x: f(x))
pontokon atmens egyenes meredekségét * X
adja meg.

Matematika 2. 1.
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ErlntO Szeged
Ismétlés Szegedi Tudomanyegyetem
A

. f(x) = f(xo

i ) = ()
X—rXQ X — Xo

hatarérték az /

(%0 f(x0))

ponton atmend érintSegyenes

meredekségét adja meg.

Matematika 2.
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Elemi fiiggvények derivaltjai e i

Ismétles Szegedi Tudomanyegyetem

m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény
u
u
m
m
u
u
m
m
u
u
m
u
u
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Elemi fiiggvények derivaltjai e i

Ismétles Szegedi Tudomanyegyetem

m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
u
u
"
"
u
u
"
"
u
u
"
u
u

Zoltan Matematika 2.
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Elemi fiiggvények derivaltjai Seeged

m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
m f(x) = cx linearis fuiggvény

Matematika 2.
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Elemi fiiggvények derivaltjai Srooed ¢

m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.

Matematika 2.
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Elemi fiiggvények derivaltjai Srepea

m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.
m f(x) = x° hatvanyfiiggvény
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Mathematics
Elemi fiiggvények derivaltjai Srepea

Ismétles Szegedi Tudomanyegyetem

m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.

m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.
m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1
"

"

u

u

"

"

u

u

"

u

u
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Elemi fiiggvények derivaltjai Seeged

f(x) = c € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
= f(x) cx linearis figgvény = f'(x)=c.
m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1
m f(x) = € exponencialis fiiggvény (e az Euler-féle szam)
L]
u
u
L]
L]
u
u
L]
u
u
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Elemi fiiggvények derivaltjai Seeged

f(x) = c € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
= f(x) cx linearis figgvény = f'(x)=c.
m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1
m f(x) = €* exponenciilis fliggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) =
L]
u
u
L]
L]
u
u
L]
u
u
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Elemi fiiggvények derivaltjai B nsive

Ismétles Szegedi Tudomanyegyetem

f(x) = c € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
= f(x) cx linearis figgvény = f'(x)=c.
f(x) = x° hatvanyfiiggvény = f'(x)=c-x".
u f(x) = € exponencialis fiiggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) =
f(x) = a* exponencialis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.
u
u
]
]
u
u
]
u
u
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Elemi fiiggvények derivaltjai g

x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x) =0.

x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.
x) = x¢ hatvanyfiiggvény = f'(x)=c-x".

f(x)
[ f( )=
f(x) =
[ f(x) €* exponencialis fiiggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x)=
f(x) =
f( )=

x) = a* exponencialis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.
m f(x) = Inx természetes alapa logaritmusfiiggvény
u
]
]
u
u
]
u
u
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Elemi fiiggvények derivaltjai g

x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x) =0.

x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.
x) = x¢ hatvanyfiiggvény = f'(x)=c-x".

f(x)
[ f( )=
f(x) =
[ f(x) €* exponencialis fiiggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x)=
f(x) =
f( )=

x) = a* exponencialis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.
m f(x) = Inx természetes alapl logaritmusfiiggvény = f'(x)=1.
u
L]
L]
u
u
L]
u
u

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadés Primitiv fiiggvény A hatérozatlan integral



Mathematics

Elemi fiiggvények derivaltjai AR
m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.
m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1
m f(x) = €* exponenciilis fliggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) = e~
m f(x) = a* exponenciilis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.
m f(x) = Inx természetes alapt logaritmusfiiggvény = f'(x)=1.
m f(x) =log,x 1# a> 0 alapl logaritmusfiiggvény = f'(x) = "’gTae
L]
L]
u
u
L]
u
u
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Elemi fiiggvények derivaltjai AR
m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.
m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1
m f(x) = €* exponenciilis fliggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) = e~
m f(x) = a* exponenciilis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.
m f(x) = Inx természetes alapt logaritmusfiiggvény = f'(x)=1.
m f(x) =log,x 1# a> 0 alapl logaritmusfiiggvény = f'(x) = "’gTae
m f(x) = sin x szinuszfliggvény = f'(x) = cos x.
L]
u
u
L]
u
u
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Elemi fiiggvények derivaltjai AR
m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.
m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1
m f(x) = €* exponenciilis fliggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) = e~
m f(x) = a* exponenciilis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.
m f(x) = Inx természetes alapt logaritmusfiiggvény = f'(x)=1.
m f(x) =log,x 1# a> 0 alapl logaritmusfiiggvény = f'(x) = "’gTae
m f(x) = sin x szinuszfliggvény = f'(x) = cos x.
m f(x) = cos x koszinuszfiiggvény = f'(x) = —sinx.
u
u
]
u
u
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Elemi fiiggvények derivaltjai Seeged

m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.

m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.

m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1

m f(x) = €* exponenciilis fliggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) = e~

m f(x) = a* exponenciilis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.

m f(x) = Inx természetes alapt logaritmusfiiggvény = f'(x)=1.

m f(x) =log,x 1# a> 0 alapl logaritmusfiiggvény = f'(x) = k’gTae

m f(x) = sin x szinuszfiiggvény = f'(x) = cos x.

m f(x) = cos x koszinuszfiiggvény = f'(x) = —sinx.

m f(x) = tan x tangensfiiggvény = F(x) = o

u

]

u

u
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Elemi fiiggvények derivaltjai Seeged

m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.

m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.

m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1

m f(x) = €* exponenciilis fliggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) = e~

m f(x) = a* exponenciilis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.

m f(x) = Inx természetes alapt logaritmusfiiggvény = f'(x)=1.

m f(x) =log,x 1# a> 0 alapl logaritmusfiiggvény = f'(x) = k’gTae

m f(x) = sin x szinuszfiiggvény = f'(x) = cos x.

m f(x) = cos x koszinuszfiiggvény = f'(x) = —sinx.

m f(x) = tan x tangensfiiggvény = F(x) = o

m f(x) = ctg x kotangensfiiggvény S f'(x) = sin12x

]

u

u

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadés Primitiv fiiggvény A hatérozatlan integral



Mathematics

Elemi fiiggvények derivaltjai Sreged

m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.

m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.

m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1

m f(x) = €* exponenciilis fliggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) = e~

m f(x) = a* exponenciilis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.

m f(x) = Inx természetes alapt logaritmusfiiggvény = f'(x)=1.

m f(x) =log,x 1# a> 0 alapl logaritmusfiiggvény = f'(x) = k’gTae

m f(x) = sin x szinuszfiiggvény = f'(x) = cos x.

m f(x) = cos x koszinuszfiiggvény = f'(x) = —sinx.

m f(x) = tan x tangensfiiggvény = F(x) = o

m f(x) = ctg x kotangensfiiggvény S f'(x) = sin12x

m f(x) = arcsin x arkusz szinusz fliggvény == f'(x) = \/1177

u

u
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Elemi fiiggvények derivaltjai Sreged

m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.

m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.

m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1

m f(x) = €* exponenciilis fliggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) = e~

m f(x) = a* exponenciilis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.

m f(x) = Inx természetes alapt logaritmusfiiggvény = f'(x)=1.

m f(x) =log,x 1 # a> 0 alapt logaritmusfiiggvény = f'(x) = °ga

m f(x) = sin x szinuszfiiggvény = f'(x) = cos x.

m f(x) = cos x koszinuszfiiggvény = f'(x) = —sinx.

m f(x) = tan x tangensfiiggvény = F(x) = o

m f(x) = ctg x kotangensfiiggvény S f'(x) = sin12x

m f(x) = arcsin x arkusz szinusz fliggvény == f'(x) = \/1177

m f(x) = arccos x arkusz koszinusz fiiggvény = fl(x)=——F~
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Elemi fiiggvények derivaltjai L A .
m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.
m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1
m f(x) = €* exponenciilis fliggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) = e~
m f(x) = a* exponenciilis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.
m f(x) = Inx természetes alapt logaritmusfiiggvény = f'(x)=1.
m f(x) =log,x 1 # a> 0 alapt logaritmusfiiggvény = f'(x) = °ga
m f(x) = sin x szinuszfiiggvény = f'(x) = cos x.
m f(x) = cos x koszinuszfiiggvény = f'(x) = —sinx.
m f(x) = tan x tangensfiiggvény = F(x) = o
m f(x) = ctg x kotangensfiiggvény S f'(x) = sin12x
m f(x) = arcsin x arkusz szinusz fliggvény == f'(x) = 11 .
—X
m f(x) = arccos x arkusz koszinusz fiiggvény = fl(x)=— 11 -
S _ 1
m f(x) = arctan x arkusz tangens fiiggvény = f'(x) = 52
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Elemi fiiggvények derivaltjai L A .
m f(x) = ¢ € R konstans fiiggvény = f'(x)=0.
m f(x) = cx lineéris fiiggvény = f'(x)=c.
m f(x) = x hatvanyfiiggvény = fl(x)=c-x1
m f(x) = €* exponenciilis fliggvény (e az Euler-féle szam) = f'(x) = e~
m f(x) = a* exponenciilis fiiggvény = f'(x)=2a-Inlal.
m f(x) = Inx természetes alapt logaritmusfiiggvény = f'(x)=1.
m f(x) =log,x 1# a> 0 alapl logaritmusfiiggvény = f(x) = k’gTae
m f(x) = sin x szinuszfiiggvény = f'(x) = cos x.
m f(x) = cos x koszinuszfiiggvény = f'(x) = —sinx.
m f(x) = tan x tangensfiiggvény = F(x) = o
m f(x) = ctg x kotangensfiiggvény S f'(x) = sin12x
f(x) = k fui fl(x) = —2A—.
m f(x) = arcsin x arkusz szinusz fliggvény = (x) i
m f(x) = arccos x arkusz koszinusz fiiggvény = f(x) = —%
m f(x) = arctan x arkusz tangens fiiggvény = f'(x) = 1+X2
— !
m f(x) = arcctg x arkusz kotangens fiiggvény = _f (g) = - 1+X2?. e
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Derivalasi szabalyok: Seeged

m konstans szorzé: (c- f(x)) = c- f'(x).
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Derivalasi szabalyok: Seeged

m konstans szorzé: (c- f(x)) = c- f'(x).

m Gsszeg/kiilonbség derivaltja: (f(x) £ g(x)) = f'(x) + g'(x)

Matematika 2.
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Derivalasi szabalyok: OV | soeoes

m konstans szorzé: (c- f(x)) = c- f'(x).
m Gsszeg/kiilonbség derivaltja: (f(x) £ g(x)) = f'(x) + g'(x)

m szorzat derivéltja: (f(x) ~g(X))/ =f'(x)-g(x)+ f(x)-&'(x)

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadés Primitiv fiiggvény A hatérozatlan integral
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Derivalasi szabalyok:

Ismétles Szegedi Tudomanyegyetem

m konstans szorzé: (c- f(x)) = c- f'(x).
m Gsszeg/kiilonbség derivaltja: (f(x) £ g(x)) = f'(x) + g'(x)
m szorzat derivaltja: (f(x) - g(x)) = f/(x) - g(x) + f(x) - &'(x)

@)’ _ F)-8() ()8 (x)
g(x) 2

m hanyados derivaltja: ( el
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Derivalasi szabalyok:

Ismétles Szegedi Tudomanyegyetem

m konstans szorzé: (c- f(x)) = c- f'(x).
m Gsszeg/kiilonbség derivaltja: (f(x) £ g(x)) = f'(x) + g'(x)
m szorzat derivaltja: (f(x) - g(x)) = f/(x) - g(x) + f(x) - &'(x)

m hanyados derivaltja: (g(x)) = Ok

m Gsszetett fiiggvény derivaltja: (f(g(x))) = f'(g(x)) - g'(x)

Blézsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadés Primitiv fiiggvény A hatérozatlan integral
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Primitiv fiiggvény Bob et

Szegedi Tudomanyegyetem

[X'] =3x*,
[sinx]" = cosx,
x—ﬁ]/ _ x—6

Zoltan . 1. eldadas Primitiv fiiggvény A hatérozatla
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Primitiv fiiggvény Bob et

atarozatlan integral udomanyegyetem

[ ] =cosx,
[ ]/ :ex—ﬁ.

Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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Primitiv fiiggvény

Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

[ ] =cosx,
[ ]/ :ex—ﬁ‘

Definicié 1
Legyen | C R intervallum, és f : | — R. Az F : | — R fiiggvényt az f fiiggvény primitiv
fliggvényének nevezziik az | intervallumon, ha F differencialhaté I-n, és

F'(x) = f(x).

Matematika 2. 1. eladas P iiggvény A hatarozatlan integral
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udoményegyetem
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Primitiv fiiggvény Bob et

udoményegyetem
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Primitiv fiiggvény Bob et

Szegedi Tudomanyegyetem
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Primitiv fiiggvény Bob et

Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

[X3]/ — 3X2
[x*+5] =3x°
[X3 _ e2]/ — 3X2

[P+ ]’ =3x°

Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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Primitiv fiiggvény Bob et

Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

[X3]/ — 3X2

[x*+5] =3x°
[X3 _ e2]/ — 3X2
[P+ ]’ =3x°

2]/ — 3X2

[x* —3gm

Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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Pr'mltl\l fugg\leny znzley:m: stitut

Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

m [X*] =3x°

m [x*+5]) =3x°

B [x* — €% =3x Ha F primitiv fliggvénye f-nek /-n, akkor
m 3+ ] =35 tetszSleges ¢ konstans esetén F + c is

m [x* —3gm?) = 3x primitiv fiiggvénye f-nek /-n.

Matematika 2. 1. elsadas Primitiv fiiggvény A hatarozatlan integral
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Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

m [X*] =3x°
m [x*+5]) =3x°
B [x* — €% =3x Ha F primitiv fliggvénye f-nek /-n, akkor
m 3+ ] =35 tetszSleges ¢ konstans esetén F + c is
m [x* —3gm?) = 3x primitiv fiiggvénye f-nek /-n.
Tétel 1

Ha F primitiv fiiggvénye f-nek |-n, akkor f minden primitiv fliggvénye I-n el6all F + ¢
alakban alkalmas c € R konstans valasztassal.

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadas Pr fiigguény A hatérozatlan integral
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Bolyai Institute
Szeged

Primitiv fiiggvény

Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

m [X*] =3x°
m [x*+5]) =3x°
B [x* — €% =3x Ha F primitiv fliggvénye f-nek /-n, akkor
m[xX* 4] =3x° tetsz6leges ¢ konstans esetén F 4 c is
m [x* —3gm?) = 3x primitiv fiiggvénye f-nek [-n.
Tétel 1

Ha F primitiv fiiggvénye f-nek |-n, akkor f minden primitiv fliggvénye I-n el6all F + ¢
alakban alkalmas c € R konstans valasztassal.

Definicié 2

Az f : | — R fiiggvény primitiv fliggvényeinek halmazat az f hatarozatlan integraljanak

/f(x)dx vagy /f

nevezziik, és erre az

Jeldlést hasznaljuk.

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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Hatarozatlan integral

v fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

Példa

X 4 5] = 3x%,
/3x2 dx = x>+ c.

Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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Hatarozatlan integral

iigguény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

Példa

X 4 5] = 3x%,
/3x2 dx = x>+ c.

[sinx]’ = cosx,

/cosx dx =sinx + c.

Zoltan Matematika 2. 1. elé:
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Hatarozatlan integral

iigguény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

Példa

X 4 5] = 3x%,
/3x2 dx = x>+ c.

[sinx]’ = cosx,

/cosx dx =sinx + c.

[ex—ﬁ _ 2]/ _ ex—ﬁ ,

/ex_6 dx =€+ c.

Zoltan Matematika 2. 1. elé:
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Elemi integralok

Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

ldx=x+c,

/de c,
/

a+1

1 _
/; dx:/x Ldx =In|x| + ¢,
/ex dx=¢e"+c,

a+1
/xadx: +c, haa#-1,

Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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Szeged

Elemi integralok

Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

/shxdx:chx+c, /chxdx:shx—i—c,

/sinx dx = —cosx + ¢, /cosx dx =sinx+c,

1 1
—— dx=tgx+c, —— dx = —ctgx+c,
cos? x sin® x
1
——— dx
V1—x

1 1
/ dx = arctgx + ¢, /7dx:—arcctgx+c.

————— dx =arcsinx + ¢, / = —arccosx + ¢,

1+ x2

Matematika 2. 1. elsadas Primitiv fiiggvény A hatarozatlan integral
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Hatarozatlan integral

Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

Tétel 2

Legyen k tetszdleges valés szam, f és g olyan fiiggvények, hogy f—nek és g—nek van
primitiv fiiggvénye. Ekkor
/k-f(x) dx:k-/f(x) dx

/f(X)ig(X) dXZ/f(X)dX:I:/g(x) dx.

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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Nincs recept!

iv fiigguény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

A hatérozatlan integral meghatarozasara altaldnossdgban nincsen recept, ellentétben a
derivalassal.
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Nincs recept!

Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

A hatérozatlan integral meghatarozasara altaldnossdgban nincsen recept, ellentétben a
derivalassal.

2 . e P . , Z
Példaul az e fliggvény hatérozatlan integralja nem elemi fliggvény, azaz nem irhaté fel
a korabbi tablazatban szerepl6 fiiggvények Gsszeadasanak, szorzasanak, ... stb.
eredményeként.

Matematika 2. 1. elsadas Primitiv fiiggvény A hatarozatlan integral
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Szeged

Nincs recept!

Primitiv fiiggvény, Hatarozatlan integral Szegedi Tudomanyegyetem

A hatérozatlan integral meghatarozasara altaldnossdgban nincsen recept, ellentétben a
derivalassal.

2 . e P . , Z
Példaul az e fliggvény hatérozatlan integralja nem elemi fliggvény, azaz nem irhaté fel
a korabbi tablazatban szerepl6 fiiggvények Gsszeadasanak, szorzasanak, ... stb.
eredményeként.

De ugyanakkor:
Tétel 3

Zart intervallumon folytonos fliggvénynek van hatarozatlan integralja.

Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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1. Feladat/(a)-(b) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 1

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(a) / <3x2 +8x + )Z() dx
(b) / $xv/x dx

Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. eldadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél
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1. Feladat/(a)-(b) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 2

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(a) / <3x2 +8x + )Z() dx
(b) / $xv/x dx

(a) A miiveleti szabalyok alapjan:

/<3x2+8x+£> dx:/3x2 dx+/8xdx—|—/£ dx

Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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1. Feladat/(a)-(b) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 3

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(a) /<3x2+8x+£) dx

(b) /\B/X\/;( dx

(a) A miiveleti szabalyok alapjan:
/<3x2+8x+£> dx:/3x2 dx+/8x dx+/% dx
:3/x2 dx—|—8/xdx—|—7/§ dx

Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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1. Feladat/(a)-(b) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 4

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(a) / (3)(2 + 8x + )7,() dx
(b) /\B/X\/;( dx
(a) A miiveleti szabalyok alapjan:
/<3x2+8x+£> dx:/3x2 dx+/8x dx+/% dx

3 2
:3/x2 dx+8/xdx—|—7/§dx:3~%+8-%—|—7ln|x|+c.

Blazsik L. Zoltan
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1. Feladat/(a)-(b) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 5

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(a) /<3x2+8x+£) dx
(b)/\a/x\/;(dx
(a) A miiveleti szabalyok alapjan:
/<3x2+8x+£> dx:/3x2 dx+/8xdx—|—/£ dx
3 2
:3/x2 dx—|—8/xdx—|—7/§ dx:3~X—+8-X7—|—7In|x|—|—c.

3
0) [ v ox

Blazsik L. Zoltan
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1. Feladat/(a)-(b) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 6

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(a) /<3x2+8x+£) dx
(b)/\a/x\/;(dx
(a) A miiveleti szabalyok alapjan:
/<3x2+8x+£> dx:/3x2 dx+/8xdx—|—/£ dx
3 2
:3/x2 dx+8/xdx—|—7/§ dx:3~X—+8-X7—|—7In|x|—|—c.

3
(b) /dez/(x-x%)% dx

Blazsik L. Zoltan
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1. Feladat/(a)-(b) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 7

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(a) / <3x2 +8x + )Z() dx
(b) / $xv/x dx

(a) A miiveleti szabalyok alapjan:

/<3x2+8x+£> dx:/3x2 dx+/8xdx—|—/£ dx

3 2
:3/x2 dx+8/xdx—|—7/§dx:3~%+8-%—|—7ln|x|+c.

(b) /dez/(x-x%)% C/XZ/X% dx

Blazsik L. Zoltan
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8 ] Matfv\‘emakt‘u,:}’
1. Feladat/(a)-(b) W |
Feladat 8
Hatéarozzuk meg az alabbi integralokat:
(a) / <3x2 +8x + %) dx
(b) / $xv/x dx

(a) A miiveleti szabalyok alapjan:

/<3x2+8x+£> dx:/3x2 dx+/8xdx+/£dx
:3/x2 dx+8/xdx—|—7/§dx:3~
(b)/3x¢;

X3

2
3 +8-7—|—7|n|x|+c.
H 1
) dx 2/ 2
Blazsik L. Zoltan

a
Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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1. Feladat/(c)-(d) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 9

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(c) /5-2X+4sinx—3cosx dx
3/ 4 _
(@ [P tacl g

Matematika 2. 1. el6adas Primil

v fiigguény A hatarozatlan integral
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1. Feladat/(c)-(d)

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 10

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(c) /5-2X+4sinx—3cosx dx
3/ 4 _
(@ [P tacl g

(o) /5-2X+4sinx—3cosx dx

Blazsik L. Zoltan
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1. Feladat/(c)-(d)

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 11

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(c) /5-2X+4sinx—3cosx dx
3/ 4 _
(@ [P tacl g

X

(c) /5-2X+4sinx—3cosx dx:5|r21—2 —4cosx — 3sinx + c.

Blazsik L. Zoltan
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1. Feladat/(c)-(d)

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 12

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(c) /5-2X+4sinx—3cosx dx

3 _ 4 _
(@ [P tacl g

(c) /5-2X—|—4sinx—3cosx dx:52— —4cosx — 3sinx + c.

In2
1
3 3x* X 1
(d) /<X2—X2+Xz—xz> dx

Blazsik L. Zoltan
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1. Feladat/(c)-(d) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 13

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(c) /5-2X+4sinx—3cosx dx
3/ 4 _
(@ [P tacl g

(o) /5-2X—|—4sinx—3cosx dX:SIr212

1
3 3x* X 1 o _5 2 -1 -2
(d)/<x2_x2+X2_X2> dX—/(X3_3X TX o —Xx )dx

X

—4cosx — 3sinx + c.

Blazsik L. Zoltan
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1- Feladat/(c)—(d) 2:\qua2(\i'vsmu
Feladat 14

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(c) /5-2X+4sinx—3cosx dx

3 _ 4 _
(@ [P tacl g

(c) /5-2X—|—4sinx—3cosx dX:SIr212 —4cosx — 3sinx + c.
1
X3 3x* X 1 o _5 5 1 o
(d)/<x2_X2+X2_X2> dX—/(X3—3X + x — X )dX
2
_ x_3

=7 3. fhn|x| -5 e

_2
3

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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1. Feladat/(e) \& Sroped ¢
Feladat 15
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(e) / ctg® x dx

Matematika 2.

Zoltan

1. eléadas Pri

[m]

vény A hatérozatlan integral

A




ag Mathematics
1. Feladat/(e) O |
Feladat 16
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(e) / ctg® x dx

/ ctg2 X dx

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




ag Mathematics
1. Feladat/(e) O |
Feladat 17
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(e) / ctg® x dx

2
/ctg2x dx:/Cos x

—— dx
sin® x

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




ag Mathematics
1. Feladat/(e)
Feladat 18
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(e) / ctg® x dx

2 -2
1—
/ctg2xdxz/c<_352xdx:/$
sin™ X

sin? x

dx

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiigguény A hatarozatlan integral

A




ag Mathematics
1. Feladat/(e)
Feladat 19
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(e) / ctg® x dx

/ctg2x dx:/

COS2 X

S5 X gx =
sin® x x /
—1) d
sin? x > x

1 —sin’x
sin? x

dx

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A
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1. Feladat/(e) OV Cns
Feladat 20
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(e) / ctg® x dx

2

/ctg2x dx:/c?SQX dx:/
sin® x

Z/(.12 —1> dxz/
sin x

sin? x

1 —sin’x

sin? x
dx—/l dx

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




RN | Mathematics
1. Feladat/(e) OV Cns
Feladat 21
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(e) / ctg® x dx

2

/ctg2x dx:/c?SQX dx:/
sin® x

Z/(.12 —1> dxz/
sin x

sin? x

1 —sin’x

sin? x

d

/x
dx—/l dx = —ctgx—x+c¢

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




® j Mathematics

Linearis belsé fiiggvény e
Ha F' = f, akkor

/ f(ax + b) dx

_ F(axa—i— b) ‘e

Zoltan

Matematika 2.

1. eléadas Pri

[m]

vény A hatarozatlan integral

A




Mathematics
Linearis belsé fiiggvény e

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Ha F' = f, akkor
/f(ax—l—b) dx = MJFC.
Ugyanis
’ /
[F(axa—l— b) _’_C} _F (a);—i— b) L,

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primi gguény A hatarozatlan integral
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Linearis belsé fiiggvény e

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Ha F' = f, akkor

/f(ax—l—b) dx:MJrc.

Ugyanis

[M+C:|/:M’32F/(ax+b)
a a

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics
Linearis belsé fiiggvény e

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Ha F' = f, akkor

/f(ax—l—b) dx:MJrc.

Ugyanis

[@Jﬂ}': M.a:ﬁ(ax-i—b):f(ax-i-b).

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél



ag Mathematics
2. Feladat/(a) W |
Feladat 22
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(a) / (3x +2)° dx

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiigguény A hatarozatlan integral

A




ag Mathematics
2. Feladat/(a) W |
Feladat 23
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(a) / (3x +2)° dx
Mivel / x* dx =

4

Ttce

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




ag Mathematics
2. Feladat/(a)
Feladat 24
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(a) / (3x +2)° dx
Mivel /
alkalmazva:

x* dx = X4—4 + ¢, ezért az [ f(ax + b) dx

= Foxth) | ¢ ssszefiiggest a

= 3-ra

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiigguény A hatarozatlan integral

A




Mathematics

Bolyai Institute
2. Feladat/(a) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 25

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(a) / (3x +2)° dx

Mivel /x3 dx = X4—4 +c, ezért az [ f(ax + b) dx = Faxtb) | ¢ gsszefiiggést a = 3-ra

alkalmazva:
(3x+2)*
/(3x—i—2)3 dx = ; +c.

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél
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2. Feladat/(b) W |
Feladat 26
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(b) /cos(3x—1) dx, /cos (g) dx, /cos(l—x) dx

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




2. Feladat/(b)

Mathematics
t Bolyai Institute
\7/ Szeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 27

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
X
(b) /cos (3x — 1) dx, /cos (E) dx,

Felhasznalva, hogy [ cosx dx =sinx + c,

/cos (1—x) dx

=} F
Matematika 2. 1. el6adas Primil

A

v fiiggvény A hatarozatlan integral



Mathematics
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2. Feladat/(b) Eob
Feladat 28

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(b) /cos(3x—1) dx, /cos (g) dx, /cos(l—x) dx

Felhasznalva, hogy [ cosx dx =sinx + c,

m a=3ra: /cos(3x—1) dxzwﬁ-c.

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél
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2. Feladat/(b) Eob
Feladat 29

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(b) /cos(3x—1) dx, /cos (g) dx, /cos(l—x) dx

Felhasznalva, hogy [ cosx dx =sinx + c,

m a=3ra: /cos(3x—1) dX:M—l—c.

3
ma= %—re: /cos (g) dx

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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Mathematics
Bolyai Institute
Szeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 30

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(b) /cos (3x —1) dx, /cos (g) dx, /cos (1—x) dx
Felhasznalva, hogy [ cosx dx =sinx + c,

m a=3-ra: /cos(3x—1) dx:M

3 +c.
(1
ma=tire /cos(g) dX:/cos(%-x) dX:M-I—C.
5

o F
Blazsik L. Zoltan

A
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Szeged

2. Feladat/(b)

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 31

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

(b) /cos(3x—1) dx, /cos (g) dx, /cos(l—x) dx

Felhasznalva, hogy [ cosx dx =sinx + c,

m a=3ra: /cos(3x—1) dxzwﬁ-c.

(1
ma=tire /cos(g) dX:/cos(%-x) dX:M-I—C.

ma=—lre /cos(l —x) dx

=} = A

Blazsik L. Zoltan
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2. Feladat/(b) W | sees
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 32

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(b) /cos (3x —1) dx, /cos (g) dx, /cos (1—x) dx

Felhasznalva, hogy [ cosx dx =sinx + c,

m a=3-ra: /cos(3x—1) dx:wﬁ-

(1
ma=tire /cos(g) dX:/cos(%-x) dX:M-I—C.

ma=—lre /cos(l—x) dx:/cos((—1)~x+1) dx

o (w1 =
Blazsik L. Zoltan

A

Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél
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2. Feladat/(b)

Bolyai Institute
I Szeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 33

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(b) /cos (3x —1) dx, /cos (g) dx, /cos (1—x) dx

Felhasznalva, hogy [ cosx dx =sinx + c,

m a=3-ra: /cos(3x—1) dx:M

3 +c.
1 sin (£x)
la:l—re:/cos X dxz/cos(f-x) dx = 57/ 1 ¢
5 (5) 5 1
ma=—1-re: /cos(l —x) dx = /cos((—1)~x+1) dx = %ﬁ"’l) +e.
o = = =
Blazsik L. Zoltan

A

Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél



ag Mathematics
2. Feladat/(c)
Feladat 34
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(c) /esx dx, /e73x dx, /efx dx

Matematika 2.

Zoltan

1. eléadas Pri

[m]

vény A hatarozatlan integral

A




ag Mathematics
2. Feladat/(c) O |
Feladat 35
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(c) /esx dx, /e73x dx, /efx dx
Felhasznalva, hogy [e* dx = e* + ¢,

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




la:3./e3xdx

ag Mathematics
2. Feladat/(c)
Feladat 36
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(c) /esx dx, /e73x dx, /efx dx
Felhasznalva, hogy [e* dx = e* + ¢,

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




e3x

ag Mathematics
2. Feladat/(c)
Feladat 37
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(c) /esx dx, /e73x dx, /efx dx
Felhasznalva, hogy [e* dx = e* + ¢,

ma=3: /e3xdx:

E

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




ag Mathematics
2. Feladat/(c)
Feladat 38
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(c) /esx dx, /e73x dx, /efx dx
Felhasznalva, hogy [e* dx = e* + ¢,

3x
ma=3: /e3xdx:e

E
ma=-3: /6_3X dx

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




ag Mathematics
2. Feladat/(c)
Feladat 39
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(c) /esx dx, /e73x dx, /efx dx
Felhasznalva, hogy [e* dx = e* + ¢,

3x
ma=3: /e3xdx:e

E
ma=-3: /6_3X dx =

e .
-3

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




/RN j Mathematics
2. Feladat/(c) OF |
Feladat 40
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(c) /esx dx, /e73x dx, /efx dx
Felhasznalva, hogy [e* dx = e* + ¢,

3 e3x
la:3./exdx:?+c
la:—3:/

e—3x

e_3X dX:—73+C
ma=—1: /e_xdx

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiigguény A hatarozatlan integral

A




e3x

/RN j Mathematics
2. Feladat/(c) OF |
Feladat 41
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
(c) /esx dx, /e73x dx, /efx dx
Felhasznalva, hogy [e* dx = e* + ¢,

ma=3: /e3xdx:

E
3 e—3x
ma=-3: /e_xdxz_—a—i-c
ma=-1 /

e_XdX:Tl+C'

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiigguény A hatarozatlan integral

A




ag Mathematics
2. Feladat/(d) O |
Feladat 42
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
1 1 1
@ [imo [rme [

2x +5

dx

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiiggvény A hatarozatlan integral

A




Mathematics

2. Feladat/(d) Bobs sttt
Feladat 43

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 1 1
(d) /7x+1dx, 71_de, /72X+5dx

Mivel /% dx =1In|x|+ ¢

Matematika 2. 1. eladas P iiggvény A hatarozatlan integral



Mathematics

2. Feladat/(d) Bobs sttt
Feladat 44

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 1 1
(d) /7x+1dx, 71_de, /2X+5dx

. 1
Mivel /; dx =In|x| + ¢, igy

1
m a =1 esetén: /— dx
x+1

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics

2. Feladat/(d) Bobs sttt
Feladat 45

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 1 1
(d) /7x+1dx, 71_de, /2X+5dx
Mivel /% dx =In|x| + ¢, igy

1 | 1
m a =1 esetén: /x—|—1 dx = n|x1+ |—|—c,

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics

lyai Institute
2. Feladat/(d) Eob
Feladat 46

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 1 1
(d) /7x+1dx, 71_de, /2X+5dx
Mivel /% dx =In|x| + ¢, igy

1 | 1
m a =1 esetén: /x—|—1 dx = n|x1+ |—|—c,

1
m a = —1 esetén: / dx
1—x

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics
2. Feladat/(d)
Feladat 47
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
1 1 1
(d) /7x+1dx, 71_de, /2X+5dx
. 1
Mivel /; dx =In|x| + ¢, igy
m a =1 esetén: / L dx = In|x—|—1| c,
x+1
-a:—lesetén:/ dx—/( ) x—|—1
o <@ =» = 9aco
Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics
2. Feladat/(d)
Feladat 48
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
1 1 1
@ [z [ [arse
. 1
Mivel /; dx =In|x| + ¢, igy
m a =1 esetén: / L dx = In|x—|—1| c,
x+1
la——lesetén'/ dx—/ In|1—x|+c
B ' (-1) - x+ i ¢ -1 ’
o <@ =» = 9aco
Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics
2. Feladat/(d) Bobs sttt
Feladat 49
Hatdrozzuk meg az alabbi integralokat:
1 1 1
(d)/x+1dx’ = A0 /2x+5dx
. 1
Mivel /; dx = In|x| + c, igy
m 3 = 1 esetén: / ! dx = In|x—|—1| c,
x+1
la——lesetén'/ dx—/ |”|1_X|+C
B ’ (-1)-x+ 1 _1 '
m a = 2 esetén: / 1 dx
2x +5
- = = = 9ac
Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics
2. Feladat/(d) Bobs sttt
Feladat 50
Hatdrozzuk meg az alabbi integralokat:
1 1 1
(d)/x+1dx’ T—x % /2x+5dx
. 1
Mivel /; dx = In|x| + c, igy
m 3 = 1 esetén: / ! dx = In|x—|—1| c,
x+1
la——lesetén'/ dx—/ |”|1_X|+C
B ’ (-1)-x+ 1 _1 '
_ L 1 _In[2x + 5]
la—2eseten./2x+5dx_ 5 +c
- = = = 9ac
Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. eldadas Primitiv fiigguény A hatérozatlan integrél



ag Mathematics
2. Feladat/(e) O | e
Feladat 51
Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:
1 3
e —— d ——— d
()/1+4x2 o /x2+2 “

/#

21 dx

Matematika 2. 1. el6adas Pri

[m]

[
v fiigguény A hatarozatlan integral

A




Mathematics
Bolyai Institute
Szeged

2. Feladat/(e)

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 52

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy /

1 p—
15 dx = arctgx + ¢,

Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. eldadas Primi gguény A hatarozatlan integral



Mathematics
Bolyai Institute
Szeged

2. Feladat/(e)

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 53

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy /

1 p—
15 dx = arctgx + ¢,

1
= f 1+4x2 dX

Matematika 2. 1. el6adas P

iiggvény A hatarozatlan integral



Mathematics
Bolyai Institute
Szeged

2. Feladat/(e)

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 54

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy

1
1+x
= 1+}lx2 =/ 1+(2x)2 dx

Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. elgadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics
Bolyai Institute
Szeged

2. Feladat/(e)

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 55

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy /

1 p—
15 dx = arctgx + ¢,

1 1 tg(2
[ Tz dx = f o dx = ¢ gz( X 4 ¢

Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. elgadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics
Bolyai Institute
Szeged

2. Feladat/(e)

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 56

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy /

1 p—
15 dx = arctgx + ¢,

1 1 tg(2
[ Tz dx = f o dx = ¢ gz( X 4 ¢

If);?dx

Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. elgadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics
Bolyai Institute
Szeged

2. Feladat/(e)

Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 57

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy /

1 p—
15 dx = arctgx + ¢,

1 1 tg(2
[ Tz dx = f o dx = ¢ gz( X 4 ¢

3 _3(_1
" [ s dx_2f%+1 dx

Blazsik L. Zoltan

Matematika 2. 1. eldadas Primi gguény A hatarozatlan integral



Mathematics

Bolyai Institute
2. Feladat/(e) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 58

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy /

1 p—
15 dx = arctgx + ¢,

1 1 tg(2
[ Tz dx = f o dx = ¢ gz( X 4 ¢

w[Fm =3/ %IH dngfi(il)%rl dx
2

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics

Bolyai Institute
2. Feladat/(e) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 59

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy /

1 p—
15 dx = arctgx + ¢,

1 1 tg(2
[ Tz dx = f o dx = ¢ gz( X 4 ¢

to( L
'fx%rzd":%f%lﬂ dX:gf(leHdXZ}Qrcggfx)-yc
2

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. eldadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics

Bolyai Institute
2. Feladat/(e) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 60

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy /

1 p—
15 dx = arctgx + ¢,

1 1 tg(2
[ Tz dx = f o dx = ¢ gz( X 4 ¢

to( L
'fx%rzd":%f%lﬂ dX:gf(leHdXZ}Qrcggfx)-yc
2

2
X
u fx2+1 dx

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics

2. Feladat/(e) Bobs sttt
Feladat 61

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy

1
1+ x?
1 1 tg(2
[ Tz dx = f o dx = ¢ gz( X 4 ¢

to( L
-fxfﬁdx:gfflﬂdx:gf(}ly“dx:g.a“g(ﬁX)+c
2
.f%dx:fxﬂ 1 g

241

Blazsik L. Zoltan Matematika 2

. 1. eldadas Prim gguény A hatarozatlan integral



Mathematics

Bolyai Institute
2. Feladat/(e) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 62

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

1
Felhasznalva, hogy 15
X
1 1 tg(2
= f71+4x2 dx = [ o dx = ¢ gz( X 4 ¢
tg(ix)
[ dx = x =3 dx = 3. T8 +c
fx2+2 2f 2 2 (L) 2 =

V2

=
2 2,4
. fx;ﬁ dX: fxxtill f (1 x2+1) X

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél



Mathematics

Bolyai Institute
2. Feladat/(e) Seeged
Példak Szegedi Tudomanyegyetem

Feladat 63

Hatarozzuk meg az alabbi integralokat:

1 3 x?
(e) /71_’_4)(2 dx, /7)(2_’_2 dx, /7)(2_’_1 dx

Felhasznalva, hogy 1 —:xz
=/ 1+}lx2 dx = [ 1+(12><)2 dx = mtgz(ZX) t+c
1
| ] dX = = 3 — 3 arctg(%x) + c
|7 2= 20 R rarma (%) 2 s
'f%dx:fxi;:l f(l zﬂ) dx = x —arctgx + c.

Blazsik L. Zoltan Matematika 2. 1. elgadas Pr fiigguény A hatérozatlan integrél



	Ismétlés
	Primitív függvény, Határozatlan integrál
	Példák

