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A tobbvaltozos fliggvénytan elemei
tételsor, 2013/2014 1 félév, levelezd

Cauchy—Bunyakovszkij egyenlGtlenség skalaris szorzatos térben

Az RF skaldris szorzatos tér. A Cauchy-Bunyakovszkij egyenlétlenség RF-ban

Az R* normalt tér. A Minkowski egyenl6tlenség

Kocka és gombi tavolsag, kocka és gémbi kornyezetek, ekvivalencidjuk R¥-ban
Pontsorozatok konvergencidjanak altalanos fogalma (kérnyezetekkel és tavolsagokkal is)
A hatarérték unicitdsa. Konvergencia és korlatossdg (kornyezetekkel és tavolsdgokkal is)
Koordinatankénti konvergencia tétel R¥-ban

Bolzano-Weierstrass tétel R¥-ban (elég R2-re bizonyitani)

Cantor-tétel R*-ban (egymdsba skatulyazott korldtos zart halmazok)

Tobbvaltozés fliggvények folytonossiga, a két definicié ekvivalencidja

Korlatos zart halmazon folytonos fliggvények tulajdonsigai (az egyik bizonyitasa)
f(X) — f(A) elééllitasa a parcidlis derivaltakkal

A (totélis) differencidlhatésdg. Kapcesolata a folytonossdggal, a parcidlis és az irdny szerinti
differencialhatosdggal

A (totélis) differencidlhatdsag elegend6 feltétele (a parcidlis derivaltak folytonosak)
Az irdny szerinti differencialhatésag. Kiszamitasa (totdlisan) differencialhaté fliggvény esetén
Tobbvaltozés Lagrange kozépérték-tétel

Osszetett fiiggvény parcidlis és totalis differencidlhatésaga

Kvadratikus alakok. Fétengely-transzformacié, definit jelleg, egyiitthato-feltételek
Kétvaltozods fiiggvény szélséértéke. A szélsoérték 1étezésének sziikséges feltétele
Kétvaltozos fiiggvény szélsGértéke. Elegendd feltételek

Vonalintegral definicidja és alaptulajdonsigai

Vonalintegral kiszamitasa egyvaltozds integrallal

A vonalintegral akkor és csak akkor tutfiiggetlen, ha van potencialfiiggvény

A vonalintegral akkor és csak akkor ttfiiggetlen, ha P, = Q)

Egzakt differencidlegyenletek

Jordan-mérhet6ség és a halmaz hataranak 0-mértéke

A Jordan mérték additiv, de nem o-additiv

Jordan tétele

Zart intervallumon folytonos fliggvény grafikonja 0-mértékii a sikon

Kettds integral definicidja, alsé és felsé Gsszegek viselkedése, Gsszehasonlitasuk



31. Oszcillaciés kritérium kettos integréalra
32. Téglalapon vett kettOs integrdl kiszamitdsa

33. Normaltartoményon vett kettds integral kiszamitasa
A fentieken kiviil, definici6 és tételkimondas szintjén tudni kell még a kovetkezoket:

Kornyezettulajdonsagok, tavolsagfiiggvény, norma, skaldris szorzat. Topologikus, metrikus,
normalt és skaldris szorzatos terek fogalma és kapcsolataik. Kiilso, bels6, hatarpontok, nyilt, zart
halmazok. Halmazok belseje és lezartja. Halmazok zartsdganak kritériumai (torléddsi pontok
segitségével is).

Folytonos fliggvények: miiveletek, Osszetett fiiggvény. Fiiggvények hatarértéke. A hatarérték
miiveleti és egyenlétlenségi tételei. Osszetett fiiggvény.

A parcidlis differencidlhatésdag definicidja és formaélis tulajdonsdgai. Korlanccal vald elérhet6ség
Osszefliggd nyilt tartomdnyban. A (totdlis) differencidlhatésdg. Erintésik. Magasabbrendii parcidlis
derivaltak, Young tétele, kétvaltozos Taylor formula. Implicit fiiggvény.

Kvadratikus alakok grafikus képe. Egyszeresen Osszefiiggs tartomany fogalma.

Jordan mérték felépitése. A kettds integral tulajdonsigai. A kettOs integral integraldsi inter-
vallumra vonatkozé tulajdonsdgai. Halmaz dtmérGje. Darboux tétele. Riemann kritérium. Kettos
integrél polartranszformacidja.



