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Differencial- és integralszamitas
Tételjegyzék
L.mat. alapszak levelezd, 2013/2014 II. félév

Inverz fiiggvény differencidlhatésaga. Példak: arcsin x,arctan x derivaltjai

2", Yz, (n € N), x* fliggvények differencidlhatésiga

Kozépérték-tételek (A Rolle tétel bizonyitasa). Az integrélszamitas alaptétele

f monotonitdsdnak jellemzése f'-vel (szitkséges és elégséges feltételek; az egyik

allitas bizonyitasa)

f széls6értékére vonatkozo tételek (az egyik &llitds bizonyitasa)

L’Hospital szabdly (bizonyitds nékiil). Példak: lim, ,.z"e *, n € N;

In" z
€T )

Példék olyan fiiggvénysorozatokra, ahol f,, — f, f, differencidlhatd, de f nem;

illetve f, — f, fn és f differencidlhaték, de f 4 f’

Hatvanysorok tagonkénti differencidldsa; Y -, na™ Osszegfiiggvénye

x+sinx

hmx_mo r—sinzx

n € N; lim, o 2%; lim,

Taylor formula
sinx, cosx, e fliggvények Taylor sorai
Helyettesitéssel valo integralas formuldja primitiv fiiggvényre

Rekurziv formuldk: és sin” z primitiv fliggvényei (az egyik részletesen)

1
I+
Racionalizdld helyettesitések. R(sinz, cosx) alaki fiiggvények primitiv fligg-

vénye

Az alsé és felsé Osszegek tulajdonsigai (viselkedésiik a beosztds stiritésekor;
osszehasonlitasuk)

Az alsé és felsé integralok definicidja, Osszehasonlitasuk. A Riemann féle in-
tegral

Az oszcillacids kritérium

Integralhaté fiiggvények abszolutértékének integralhatdsiga és az integrél becs-
lése

A monoton fiiggvények integralhaték

A folytonos fiiggvények integralhatok

Newton-Leibniz formula

A parcialis integrélas formuldja Riemann integralra

Az integralfiiggvény folytonossdga és differencidlhatésiga (az egyik allitas bi-
zonyitésa)

Az integrélfiiggvény és a primitiv fliggvény kapcsolata. Példak

1



24) Példéak olyan fiiggvénysorozatokra, ahol f, — f, f, integrdlhatd, de f nem;
illetve f,, — f, fn és f integralhatdk, de fab fndx A fab fdx
25) Hatvanysorok tagonkénti integralasa (bizonyitas nelkiil); arctan z, log(1 + x)

hatvanysorai
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o0 sinx . . . 1 12 ,
f1 =% dx improprius integral létezése

Gorbeiv alatti teriilet, zart gorbe altal hatarolt tertilet
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Forgastest térfogata

w
(=)

Rektifikalhaté gorbe ivhossza; az ivhossz kiszamitasa

Definicié és tételkimondas szintjén tudni kell még:

A differencialhanyados fogalma, geometriai jelentése és kapcsolata a folytonos-
saggal; a differencidlas miiveleti szabalyai, elemi fliggvények derivaltjai. A konve-
xitas fogalma és jellemzése. Fiiggvénysorozat hatarfiiggvényének differencialhaté-
saga, fliggvénysor Osszegfiiggvényének differencialhatésaga. A Taylor formula. A
Taylor sor.

A primitiv fiiggvény fogalma. A helyettesitéses és parcidlis integralds formulai.
A primitiv fiiggvény keresésének tanult moédszerei.

Integralkozelito Osszegek; Riemann Osszeg; Darboux tétele. Az integralhatésag
kritériumai; Riemann kritérium. Az integral linearitdsa; tulajdonsagai. Szorzat
és hanyadosfiiggvény integralhatosidga. Integralhatésag részintervallumon, fba f
és f; f definiciéja, intervallum szerinti additivitas. A helyettesitéses integrdlas
formuldja Riemann integrdlra. Fiiggvénysorozat hatarfiiggvényének integraldsa,
fiiggvénysor 0sszegfiiggvényének integraldsa. Az improprius integral 1étezésére vo-
natkozé majorans kritérium. fooo xPe " dx, p > —1 improprius integral 1étezése.
Pozitiv tagi sorokra vonatkozé integralkritérium.

Teriilet, {vhossz, forgastest térfogata kiszamitdasuk (y = f(z), x = z(t),y =

y(t), r = r(p) alakban adott gorbék esetei).



